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Nouveaux Elémens des Mathématiques de Jean Prestet, LivreVI, Paris, 1689

Nous vous présentons un livre extrait d'un ouvrage peu connuy, qui constitue un trés intéressant traité
d'arithmétique élémentaire ; son confenu est assez comparable a ce qu'on enseigne actuellement en terminale
scientifique, et on peut s'étonner de remarquer qu'il est Ie premier recucil de résuitats fondamentaux aussi

complet depuis les livres arithmétiques dEuclide.

On connait assez peu de choses sur son auteur, Jean Prestet. Né 4 Chalons sur Marne en 1648, il est
assez jeune employé au service de Malebranche, puis devient son éléve. Sans doute poussé par Malebranche qui
écrit et publie alors La recherche de la vérité, Prestet publie en 1675 des Elémens de Marthématiques, un traité
de référence pour soutenir la réflexion philosophique de Malebranche. Prestet se destine a la prétrise et,
pendant qu'il enseigne dans différentes écoles de T'ordre de I'Oratoire, réécrit différentes versions de ses
Elémens de Mathématiques. 11 public en 1689 ses Nouveaux Elémens dont sont extraites les pages ci-apres, et
meurt I'année suivante.

L'ouvrage propose une compilation de résultats mathématiques fondamentaux a la maniére des Llements
d'Buclide, contient bien entendu la géométrie élémentaire, mais il insiste surtout sur I'étude des nombres et des
proportions et sur les méthodes algébriques héritées de Descartes. Ce sont les méthodes utilisées pour résoudre
de nombreux problémes tant géométriques que de théoric des nombres - quand il reprend par exemple un
certain nombre de problémes issus des Arithmétiques de Diophante -. Son intention, explicite dés le titre, est
de donmer les "principes généraux de toutes les sciences qui ont les grandeurs pour objet”. Ainsi qu'il l'expose
dans sa préface : "Par le mot grandeur on entend pas seulement I'étendue en longueur largeur et profondeur
mais généralement tout ce que l'on congoit comme capable du plus et du moins et qui se peut mesurer
exactement soit parce qu'il est exactement connu soit parce qu'il est supposé tel (ainsi le temps, la pesanteuvr, la
vitesse, les qualités méme sensibles, les degrés de perfection...). (...)Tous les rapports exactement connus s¢
pouvant donc exprimer par nombres, il est évident que les nombres renferment toutes les grandeurs de manicre
intelligible."

Prestet reconnait sa dette a I'égard des mathématiciens de l'antiquiteé, mais & la maniére de son temps il
considére qu'il faut réécrire et réorganiser leurs traités afin de les rendre plus accessibles et surtout plas

éclairants pour les commengants. 11 veut mettre en ¢vidence, dans la clarté et la facilité, le bon ordre des




propositions qui permette de comprendre ; et aussi, dans l'esprit de Descaries, son maitre 4 penser, il souhaite
“donner a l'esprit assez de force et de lumiére pour inventer par lui-m&me", en proposant une méthode. "Clest
un défaut qui n'est que trop ordinaire aux mathématiciens des siécles passés que de se contenter d'¢tablir leurs
propositions et leurs régles et de les prouver sans s¢ mettre en peine de donner a I'esprit assez de force et de

fumiére pour les inventer par lui-méme. (...) La méthode générale est ce que l'on doit principalement établir
sans se mettre inutilement en peine de toutes les vérités qu'on peut découvrir."! L'ouvrage de Prestet, bien qu'il

constitue une somme des connaissances de bases et des méthodes de la premiére partie du KVITEME sigcle eut
assez peu d'influence, car il arriva un peu tard, au moment ot le calcul infinitésimal, tout a fait absent des

Nouveaux Elémens, se diffuse plus largement et éclipse les autres domaines des mathématiques.

......

les nombres premiers enire eux, le PPCM et le PGCD de deux ou plusicurs nombres, la relation qui lie PPCM
et PGCD (prop.48), 'infinité des nombres premiers {prop. 50), le crible d'Eratosthéne (prop.52 & 56), des
propositions sur le pair et I'impair, une démonstration simple, dans un cas générique tout & fait convaincant,
du critére d'Euclide pour constraire un nombre parfait , une liste correcte (a une coquille d'imprimerie pres) de
huit nombre parfaits (prop.33). Le premier résultat fondamental, intitulé théoréme I (ou proposition 19),
énonce que le produit de deux entiers premiers entre eux est leur plus petit multiple commun. Sa
démonstration repose sur une utilisation assez complexe de l'algorithme d'Euclide et ce résultat servira d'outil
de démonstration dans de nombreux raisonnements. Un de ses corollaires immédiats est, a la proposition 22, ce
que l'on appelle le théoreme de Gauss. Une autre conséquence tout 4 fait remarquable que Prestet tire de son
théoréme I est la détermination de tous les diviseurs d'un nombre, qu'il soit donné explicitement comme il le
fait dans un certain nombre d'exemples, ou qu'il soit écrit sous forme d'une expression littérale (prop. 23 a 32).
1t effectue donc en pratique, sur ses exemples, la décomposition en facteurs premiers d'un entier mais démentre

aussi qu'un nombre quelconque ainsi décomposé en facteurs premiers n'a pas d'antres diviseurs que les divers

produits que Fon peut fabriquer & I'aide de ces facteurs2. Prestet est, en avance sur son temps, le premier gui
cherche a prouver qu'il a bien tous les diviseurs d'un enticr et sa démarche est en fait celle de Gauss énongant
ce quon appelle maintenant le théoréme fondamental de l'arithmétique, c'est a dire l'unicit¢ de la

décomposition en facteurs premiers de tout entier.

Nous remercions chaleureusement Catherine GOLDSTEIN de nous avoir permis de reproduire ici ces
pages de Vexemplaire des Nouveaux Elémens qu'elle posséde et renvoyons le lecteur plus curieux & son article
On a Seventeenth Century Version of the "Fundamental Theorem of Arithmetic”, in Historia Mathematica 1%

(1992), p.177-187.

1 préface
2 1 livre VI fait suite 4 un livre de combinatoire dans lequel Prestet donne, entre autres, des techniques pour dénombrer
ot faire la liste de tous les produits que l'on peut former 3 T'aide d'un certain nombre de grandeurs données.
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DE LA D;V;S-léN 'GE-N'E__TRA;EE.,
"DES GRANDEURS.

DEFINFTIONS

o
Al

MO ISR IGIISIIOK P D G U L LA S

= | nomme grandenr entifretonte grandeur. ot T'on ne
1l congoit aucun parrage, & méme chacun des nombres
f entiers. - . : SRR
70 Et jappelle divifeur entier s ou fimplement divifenr
| ou mefiers 'un iombre ou d'une'grandeur enciére; cha-
| que nombre ender qui-peut divifer an juftelon tribre,
fissssssssol] ou chague grandeur entiére qui peut diviferlagran-
deur éxactement & fans réfte ; 8 mbme Tundeé, Ainfir & a8y le-
ront chacun un divifenr” ou ‘une. mefiire-du ‘nombre 6 yparceiquily a6
fois 1 au jufte dans 6,& aufli » fois 3,8 encore 1 fois 6. E@lpareiﬂgmazi!; 1,4,
¥ , &b, font chacune un’ divifeur ou une miefure de lag rapdeseab yparceque
divifant #b par 1, Pexpofant eft ab3 & Ic divifanc par &, Pexpofant eft 4
~ &le divifant par ab , Pexpofant cft 1. Et pareillemene 1, At b, a—b,
¢ aa—— bk, font chacuneun divifeur eu une mefure dé la grandeur i b
{Juifquc’d_ivifant da—bb par 1, & para—+ b, & para— b, & parai—bb;
¢ premier expofant eft 44 = bh,&le fgcond as—b , 8 l6 troifiéme g~ 4,

& le quatxiémc 1,

Yo s S e
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i Al diviffur comminit ol mefiive commnne-de divers nom-
¢ diverfes grandeurs entiéres; rour nombre: entier qui pottrra di-
acun des divers nombses ; ou toure grandeur entiére qui ponrra
ifer chactine des diverfes grandenss éxafement & fns ancan refke, Alefy
23 35 6, fontchacunun divifeur commun, ouune mefure commung
¢ detty, nombres 18 8¢ 24 5 parce quon trouve en 18 qwily a aujufte 13
s1,& g fois 2, &&fois 3,8 3 fois 65 &dans 24 quily a pareille-
nt an jule 24 fois1, & 12 fois 2, & 8 fois 3, & 4 fois 6. Et
apila méme raifon 1 & ¢ font chacun une mefurc commune , ol un
ivifeur commun: des wois nombres 10, 15, 25. Et pareillement
‘v & « font chacune up divifeur commun, on une mefure commurne
des granders ub Scar. Bt 1, 4, &, ab, chacuneun divifeur commun,, ou
wre melise. commune des ‘prandeurs ab S ac, Bt 1, 4, b, ab, chacune
n divifeur commun, o une mefure commiine des trois diverfes gran-
devrs abe , abd, abe, Evy 8 a—+b.des divifeurs communs des grandeurs
ik 248 e b & it bl & Aot 24B — bb - 210 5 e,
Je nommeiai aambres. fimples ol premiers , ceux qwon ne peut divifer au
iifte ou fans refbe par ancun autre enticr que pat ens-mdmes ou par Punités
mme chacun des diX I, 253,557 I8, ¥3 5175 195 23.
¢ Frrous lesautres , -ou ceux qui peuvent ue divifez fans refte par un an-
ftte encicr que par cux-mémes ou par Punité , feront nommez des #ombres
vhipofez s comme chacun des douze 2, 4, 65 8, 95 105 125 145 X5,
5 a 13 s 20
Etondicauflique ces nombres compofez font muleiples de lenrs divi-
curs. Ec qu'ils font danbles sils les contiennent au jufte 2 fois. Et gua-
iple L guintuples - ou fextuples , on feptuples , ou déeuples; fi ceit 4
 on.7 fois ;- ou 1o fois.
ts fout anfli nomimez Bdmultiples de ceux qu'ils divifent
selbe Soidabies on leurs vy ?%’ Lils 'y trouventaujufte o fois. Et
BAteiples o tiers , fiCoft' 3 Fois au jufte. Etfohguaedruples ot guarts, fic'oft
Fois. Et foufquintuples’, fonffextuples , fouffepruples’, fondécupless f-c'eft
fois , ou 6 tois , ou fepe fols, ouro fois, &ec. Bu plusfimplement cin-
temtes 5 fividmes o fepriemes , dixiémes. Ev pour les aptres pareillement
 buiitidmes , newviémes , onlicmes 5 douziémes, & ainfi du refte julques 4
On nomme #ombres pairs toUs ceux que 2 peut divifer fans rofte. Er
irement pairs ceux que 2 fois 2, ou 4 , divife anili fans refte. Ettous ceux,
que ne peut diviferfans refte , font nommez wombres impairs. Et onnom-
encote mombres pairement impairs , tous ceux qui peuvent Cure au jufte
fez par 2, & nele peuvent Exre av jufte ou fans refte par 4.

. Nombres pairs 2. 4 6. 8. 10, X2. 14. 16,18, 20. 22: 24. 26.
o pairement pairs + 4. 8. 12, 16. 20, 14s
ambres impairs 1. 3. 5. 7. 9. TI. 13,15, I7. 1g. 21. 23+ 250 27.
. privement impaits 2. G, 10, 140 18, 224 26,

' S iij
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Je nommerai encore ¢n généial grandenr fimple toute grandenr:
I & linéaire. Ect grandeut compoge toute autre ,-oun plane, ou fol
de divers degrez, Ainfi les grandeurs 2,6, 4~ 8, a— 4, fero -
mées fimples, & Ies grandeurs ab, ab — ad, ab’—pcd y A3 —— B3 feionr
appellécs compofées. : T o
Si divers nombres n’ont point de divifeur commun autre que. -Tunité,
on dit qu'ils font premiers entrenx , quoi qu'ils foient fouvent comipofez
en eux-memes. Ainfi les nombres » & ¢ font premiers entr'emx ; quoique
g foit compafé. Et parcillement les deux 6-& 13 font premicrs snireux, -
Et aufli les wois 2, 6, 25, quoique z & ¢ aient wi divifeur compmun
2. Etlesquatre 8, 15, 35, 49, font premiers entr'eux. . AT
Mais fi deux rombres ont un divifeur commun ou une mefiite commu- -
ne autre que Punité ; on dic qu'ils font compofez. ent¥’en,- quvique fouyent
Pun d’entr'zux foitun nombre fimple. Ainfiles nombres 38 ¢ font com-
pofez entr’cux , quoique 3 foit un nombre fimple.. Et pare; rlef*deux
§ & 10 font compolez. entr’eux. Evavfliles wois 2, 124
tres, 1§, 95 E§. . 3 ; R
Et je dirai pareillement que les grandeurs font premiéres entr'ells
elles n’ont ancun divifeur commun excepté Punité.. Er qielles fo
pofees entrelles, fi elles en ont quelque autre.. Ainfi les grandeurs ab & cd
font premiéresentrelles; & les'deux 2 & 4b font compoftes enrt’él[g's,‘ )
Un nombre eft appellé parfair, losfqu'il eft parf‘:iitcmexi’t égaligoug :
fes divifeurs enfemble, qui font moindres que luy, Comms ¢ qui-eft par-
faitement égal & tousdes: divifenss enfemble 1, 2, 3. < Y e

R S R I A D G U o b S b
E COROLLAIRE.

1.. P Oute grandeunr peut &tre divifée fans: refte par elle

E quelle eft totijours au jufte une fois: dans. ellc-mémy

' IT CORQLLAIKRE. :

3. LE- plus grand divifeur entier dg-chéque'-gtaﬁ}iéﬁrf.c&,.@fa_ :

~méme; puis quelle:nien: peut b jamais. contenir aw. ji

plus grande.. ' L ST

- Ll €OROLLAIRE. |

3. LE moindre divifeur d’in nombre ef mﬁg‘oﬁrs Punité -phiis quetur

autre divifeur enticr eft totijouts wh nombse ;. qui coniticht Biau jr

fle 'Pluﬁeurs unitez. Coed sl

IV COROLLAIRE. -
4 iE plus grand divifeur -commun de deus ou de phuficur:

ne furpaffe jamais le® moindic d¢ ces- nombres;. ni Fiihité I plos

petit ©de levrs-divifeurs communs,.

11
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. ¥ COROLLAIRE.

ibr é:"ﬁefurg'ou divife fans refte un autre nombre ¥, il
rand divifeur commun des deux 2 &< ;
ifeur® de luy-méme, & quil n'en peut
plus grand,” .

VI GOROLLAIRE.

mbies # & ¥ font compofcz enteux, & aun nombre fim-

y-méme un € divifeur de ¥, Puifque le nombre fimple

ppofition , ne peit aveir aucun divifear que p

 Punicé s ni par confequent les deux 2 &3, : 1{: b. définition.
divifeur commun que le nombre 4 ou 1. .12 ok
VII COROLLAIRE

w5, 1] deux nombres # & = font premiers entr'eux, & qu'un nombre ¢
¥nefiwe Fun fans refte; ceméme g eft b premicr 4 Pégard de lautre.
 gWaucun nombre, autre que I'u-

, en peutd mefurer dewy quifont AR “ T &

miers entreux. . 6. 25- 3. 6. 25+ 5

C ¥vI11I COROLLAIRE. ‘

1 un:nombre-4implé 4 ne peut divifer un nombre y fans refte; ces
Jdeux nombresa & z font premiers entreux. Puifque le nombre &
point » de divifeur.que. luy-méme ou Tunité, ni les b. définitio.
& 7 par conféquent que lunité {eule pour mefu- ;‘
(Ung, ' Ea
IX COROLLAIRE

G S’I une grandenr 2 mefure ou_divife fans refte une autre grandeur 7,
k8 queda grandeur z en mecfure aufli fans refte une rroifiéme 33 la
premiére « mefure enfuitte la troifiéme y.
“ Cat nommant 4 I'expofant entier dela divifion de z par #; Ie produit b
i divifeur # par Fexpofant b eft b égald la grandeur ¥, & peutaufli divifer
afte la grandeur y. ;81 donc ¢ eft Pexpofant de la divifion de la gran-
deiir y at -db , ou par z31e produit abe du divifeur a6 par Pexpofant ¢
kb égas":‘i la grandeur y, Comme donc  mefure
-#be fans refte,on que Pexpofant b, qui eft un pro-
-uir des grandeurs entiéres 5 & ¢, eft une gran-
deurentiére, laace grandeur 4 mefure auffila 3
#au jufte ou fans refte.
X COROLLAIRE.
10. S-I un nomibre # divife au jufte un nombre 2, & qu’un nombre b di-
b vife encore au jufte Pexpofant ly » & un nouveau ¢ Uexpofint x, &
?uatriémc 4 Pegpofant #,- & que le dernier expofant ¢ foit aufli divife
uy-méme; de nombre § eft égal an produit abede des divifeurs fuccel

a4, Z. by
3. Iz, € %

b, définitions

J

”-

3.°6- 30, 2. §. 10, D182
4.z yoboe be
ab. abe,

AL
.fax'

12




b.1%.2,

€9,

- unité,ou qui {era fimple, Mais ce nombre étantun divife

‘t:f o2,

all.
b.s.

144 NOVUEAUX ELEMENS
fifs, ¢, b, ¢, d, e, & peut avoir pour diverfeur chacun de ces. mémes
nombres , & chacun de leurs divers produits alrernatifs. S
Car le produit de du divifeur 4 par lc dernier expofant seft égal Faupénul<
me v. Et pareillement le produit cv, oucde , du divifeur ¢ par 9.5 ou parde;
égalb an pénuleiéime expofant x. Et le produit bx, oubcde’, eft b-égal &
Fexpofant 7+ Etle produit a4y, ow abede , du divifear 4 par y, ou par &cz!f et
¢égal® au nombre méme z. Ecles cing divifeurs fucceflifs 4,6, ¢; 43¢, &
leurs 10 plans alternatifs ab , ac; ad, ac, be, bd, be, od, ce, de; &leurs
1o folides alternarifs abe,.abd, abe, acd , ace, ade, bed | bee, bde - cdes
& lenrs cinq furfolides alternatifs abed , abee , abde, acds, bede 5 & le
produit méme enticr abede 5 font chacun un divifeur ¢ éxadt du nombie

abede . ou de L qui eft le méme,

| db. ac. ad. ac. b, B, bei-cdl ce. .
c;b;dg. bede. cg;e:. de. e 1. %x + 6. 2X. 33. FOi 35.5§n T4e 22077
) %4 ¢. abd, abe. acd. ace. ade. bed. bse. bde. cde.

z3ro{770 (154 (77.(rx. (1. 30-T0f. 165, £2. 66. 131 70.110. 385.154.

A e TN cabid. aboe.” abd, aods. bede  \abrde.-
(4. b ¢ 4. e %zxo- 330, LE§g. 4620 770 %ii;,f&.g.
XI' COROLLAIRE. T e
11.. Out nombre entier 2 eft divifible par un nombre fmples. =
' Car s'il eft fimple , il {e peut divifer luy-mEme b aw jufte & fans
refte.Ers'ileft compofésun dé fes divifeurs,comme yreft funpré(}!l 7 1

i ce divifeur eft fimple , ¢'éft ce quelon prétend. Et 8'il eft compal
fes divifeurs, comme y , qui eft moindre que luy; eft fimple o ¢
s'ileft encore compofésun des fiens,comme x,moindre encore que I
reillement ou fimple ou compofZ. -Et comme on n¢ peur pas feitrer
blablss raifonnemens plus de fois qu'il y a d'unitez dans y o
dta venit enfin 4 'un dernier divifeur comme r moindreque:
qui lauront précédé, & quin’aurapoint d’autre divifer qu

eft aufli un € divifeur du précédent.xr que le pénultiéme v m
me x mefure encorelé divifeur 7> &y le:premicr nonib
bre fimple # mefure « an jufte y . TR
& ¢ Fantre z enfuitte que lon
apropofé.. =
XII COROLLAIRE: /.|
12 SI deux nombres 4 & z font compofcz entr'eux;-qu
fimple en peut étre un divifeur commun, Parce. qu
commun g des nombres 4 & z'aura pour mefure "
quelque anombre fimple e our, quimefurs aufli-
chacun ¥ de ces mémes 2 & 3, ' .
_ XI1II COROLLAIRE.. T
13. £ T'denx nombres w’ont aucun divifeur commun qui foit fmpl
{ont premicrsentrieux: Puifque tous ceux quine font po

&
Az

13
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._ﬁféﬁx-,ﬂﬂ qui font compofez entr'eux , peuvent avoir b quclquc
. % X1V COROLLAIRE,

nombre 4 mefure chacune des parties 2 &y 'd'un nombre ; il
mefute 20ffi- ce-méme nombre entier z — y. Car i & cft Pexpofant
¢ fa partie Y -divifée fans reflepara, & ¢ Texpofant entier de Pau-
epartie y avfli divifée par#; le produit ab eft ® gal 3 lapartie, & I
produit asd la b partic y, & routle nombre ab - ac égal © au nombre cn-
< {L& y- Mais le divifeur # mefire au julte wb —t ac , puilque Pexpo-
fznt: b:. 16 eft-un nombre entier,.

Bt par conféquent le méme di-
vifeur 4 mefure auffi z — y fams
refte,

 ab-tag.
. b 2ty 0 b -1
_ 3. §- I§~+6. 2, §~+20U7

XV COROLLAIRE.

1 uit nombic 4 mefure une partic = dun certain nombre x, &
s v quil wen puifle mefures Pautre partie x =z quirefte 5 il ne 2 peut
thefurer au jufte ce méme nombre x. Puifque sil de pouvoit , il mefu-
terojtb aufli Ia pardex — 7 @ T x x—z
g ﬂ:e.. Ce _qnm repugne a : 3¢ 210 31, FI=2I 0¥ 10,

X¥1 COROLLAIRE.

I un nombte 4 ricfure un nombre x & fa partie y ; il mefure aufli
. dla partie &~ [] qui refte. Car fid oft lexpofant du nombre v di-
¥ilepar e, 8 blexpofant de n pattic y auffi divifée para; le produit ad
eft egal®au nombre x, & ke produit «b cgal 4 lab partic y. Et ad— ab
égale d Ia ¢ partie x - qui :eiﬁ - Etpar conféquent 2, qui mefure au ju-
ﬁcad-—sf, puifque 'expo- :
fant d=— b eft un nombre en-
ter . doit aufli mefurer fans
refte la partie x — y.

XVII COROLLAIRE.

3%, € .1 denx nombres & & ¢ font premiers entr'eux; chacun eft premier
. a9 Iégard de la fomme b —+ ¢ des deux. Car nul divifeur de é ne
_pouvant b cftre un divifeurde ¢, fi ce n’eft Lunité, nul aufli que Puniré feu-
Je-ne peut mefurerau jufte ¢ la fomme &+ ¢, oun Etreun divifeur commuan
des deux nombres b & b— ¢, Eenul nombre par -
Ia'méme raifon ne peut &tre un divifeur commun - &
desedenx ¢ & b+ ¢, fice n’eftPunité. 31-7- 31—+ 70m39.

 XVIII COROLLAIRE.

8. E -;I deux nombres & & ¢ {ont premiers entreux , & qu’on 6te une ou

A B d--—é
30210 05 2I=—1g, 7— g,
ad— ab,

b,

pluficuss fois le moindre ¢ de 6, autant de fois, par éxemple, quil

b. 1a.

b.18. 27
C. 9.1

2.¥6. 1.

b 14.

b.z8. 2,
Ci1c.1,

b feppofition.
€. 14,

Pt

14




€. I4.

4.16.1.

b. o & 15
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y 2 d'unitez dans «; le nombre ¢ & le refte 4 font premiers entr’eux., Car s'ils
éroicnt compofez entr'eux , ol qu'un nombre ¢ plit Erre leur divifeur com-

. mun; ce méme divifeur e mefureroit anfli ® tous les nombres ¢ exprimez par

ac, qu'on auroit Eﬂs dans & & par une fuitte néceflaire € il mefureroit tout
le nombre 4, 0u chacun des denx 6 & ¢ qui :
P . : T . b.oc # b——ac £
ont premiers entreux. Ce quirépugned . © ok Tou 1
la Iuggoﬁtion. Et par conféquent ¢ & d 51+ 7- 331772 Or e
p

font 4 premiers entr’eux.
I THEOREME.
19. 1 denx nombres b& ¢ font premiers entr'euxslenr produic be eftle plus
SPCEiE nombre que Fun & lantre puiffe divifer au jufle on faps refte,
DEMONSTRATION. '
Soit Y le plus petit des nombres que b & ¢ mefurent Pun & Pautre fane
refte, & ¢ le moindre des deux b & ¢. Afin que ¢ mefure les nombres & tous
enfemble que z comprend au jufte , il faue que ¢ érant pris dans chacun
de ces nombres & aurant de fots qu'il s’y peut trouver, lesreftes 4 puificnt
encore &tre tous enfemble ® mefurez par ¢, ou que ¢ & 4 mefurent Fun
& Pautrela fomme y de tous cas reftes d. Etchaque b qui ¢ft dans ¥ four-
niflane une fois d poury, il eft clair que b cftau jufte autant de fois dans

- zque d dans y. Mais¢ & 4 ; qui peuvent chdcun mefbrer y , font € premiers

entr’eux. Etd qui mefure an jufte les nombres ¢ tous enfemble que com-
prend y , érant pris dans chacun de ces nombres ¢ autant de fois qu'il s’y
peur trouver , mefire ® encore la fomme x de rous les reftes e. Et chaque
¢ qui eftdansy fourniffant aufli une fois ¢ pourw, il eft clair quee cft an
jutte autant de fois dans y que le nombre ¢ dans ». Et continuant de Ia
méme forte jufquau dernier reftc qui eft tolijours r, commeici julqu’an
dernier refte f5 le nombre e qui mefure au jufte lés nembres 4 tous enfem-
ble que comprend x au jufte, mefire € encore la fomme v de tous les reftes
£ Et d eft dans » antant de fois au jufte que le nombre f dans #,

Mais il eft évident que Lunité £ v'eft pas moins de fois dans v que dang
e qui mefure wau julte, Etainfid qui cft dans x autant de fois aujufte que
le nombre £ dans v, weft pas moins de fois dans x que l'unité dans ¢, on
que 4 méme dans le produit 4, puifque d cft dans de autant de fois9 au
jufte quily 2 d'unitez f dans ¢. Donc x w'eft pas moindre que de, ni ¢ par
conféquent moins de fois dans x que dans le produit de , ou quilyaddu-
nirez dansd4; le nombre e érant au jufte autant de fois dans de, quiily a
d’unitez dansd. Et on prouvéra en remontant de Ia méme forte que ¢
n'cft pas moins de fois dans y que dans le produit ed, ougquilydadu-
nitez dans 4. Et pareillement que b n'eft pas moins de fois dans z que
dans ¢, ou quil y 2 4 d'unitez dans¢; ou ce qui revientan méme , il fera
clair, quele moindre nombrez, que b &¢ puiffent chacun mefurer an ju-

s . . :

fie, n'eft pas moindre que Iel}f Pl‘Oilult b e bo.d od e de. . of
b, ouquey & benefont quun méme 13.7.8 s 10 102
nombre, & l¢ plus petit que & & cpuif- ‘7 :' 5-35» 2ni0. 1. 2.
fent mefurer au jufte A e v
_ juite.
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DES MATHEMATIQUES Livas VI 14
I1 COROLLAIRE,

I deux divets nombres b & ¢ font fimples ; leur produit £ cft le plus
- xJpetitnombre b que 'un & l'autre pniffe mefu. 5 5
rer au jufte. Puifque ces deux nombres ¢ fone pre- P oon

miéss entr'enx, - _
' I COROLLAIRE.

21, ¥ I deux nombres & & & mefurent an jufte Tun & ['autre un méme
o S nombre 4 ; le moindre comme z que chacun desdeux 4 & ¢ puifle
mefurer au jufte, peut aufli mefurer cer autre 4 fans refte, Car % ne peut
furpaffer 4 parla Elp ofition. Etfi & afont égaux ; le nombre 2 ou 4 f&
mefure ® lay-méme, gtﬁ { et moindre que le nombre 23 les deux 4 & ¢ p, ¢ 4
qui mefurent » Pun & Fautre aujufte , mefurent aufli tous les nombres z
enfemblc € qu'on ponrra prendre en 4, & encoreledrefe ¢ s'il s'en peut ¢. 9.
trouver un. Etainfi l¢ nombre z, plus grand que le refte ¢, n'eft pas le d. 15

;.o' .‘x.

b.1g.
1. 7. 77. C.définitid8

‘moindre que chacun des deux 6 & ¢ puiffe mefurer 5
aujulte, Ce qui repugne 4 la fuppofition. Le refte e ) 8 ¢ ;' G &
eft donc © nul, & Y mefure* aujofte le nombre 4. 12: 84-168. 7.0 e 16. 1.

ITI COROLLAIRE.

$1. 'SI un nombre 4 mefirre au jufte un Eroduit be de deux nombres 4 & ¢,
Al & quec & 4 foient premiers entreux 3 le nombre 4 eft un divifeus
de l'autre nombre 4. Car ¢ 8¢ érant premiers entr'ens , & chacun mefir-
rantay julte le produit b¢ 5 leur produited,, qui eftle moindre nombee b que b. 19,
Yun & Taatre puiffe mefurer au jufte, eft € un divifeur de 4e. Sidonc ¢ eft c. 21.
b expofant entier de la divifion de b¢ par ed; le nombre beeft égald an pro- d.18. z,
duit ede du divifeur ¢d par expofante. Er fi on divife 'un & %au tre par c;
les expofans b & de fonc © égaux , ot ne font 4 be. b J e 1
§u’un méme nombre. Mais fion divife e par "6 Oebicd e €173
&, on'aura Pexpofant entier ¢, Etzinfid cftun
divifeur du nombre de ou &.

IV COROLLAIRE.

23. 1 denx divers nombres # & & font ﬁméples; tout divifear de leur
plan , ou produitad, eft 1, oua, ou &, ou ab. Car nommant 7
. tel divifeur qu'on voudra du nombre plan &b, Si les nombres « & z fonr
premiers entreux , le nombre 7 fera un s P p
divifeur » du nombre ﬁmfp[eé,c’eﬁa‘t di- i 3{9 ' fe2e3. 6.
- L 1. 4. b. ab. 1. a. b. ab,
fe1oub, quifont cux feuls ¢ les divi- M
feurs du nombre fimple 4. <

Et {iles nombres2 & % fontcompofez entr'eux ; Je fimple £ feraund di- g, 4,
vifenr de z, Et nommant y Pexpofant ¢ntier de la divifion de z para, le
produit ay eft égal © au nombre 2, & peur aufli mefurer ab , dont z eft di- e 13, o

vifeur, Et nommant encore x I’expofant enticr de la divifion du nombre
T ij

4.84.12.7.28. 3.
ede, de.

22,

¢ Aifinition.
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e 18,12,
£27. 3.

b. 22,
€ 23,

d. s,

e.18 2.

£27.3.

g. 23.

Je produitcyx eft égal € au nombre gbe. Et divifane cyx & abe pare,

nombres 1¢, ac, be, abe. Si donc trois

ab par ay ouz, le produic ayx eft-¢gal ® au nombre ab. Et divifant #y» &
ab par a, les expofans % &blontf égaux , ou ne font qunn méme nu:_m;brc.
Et par conféquent 1 & &, qui fon les divifenrs de &, font auffi les feuls di-
vifeurs du nombre yx.Etainfile divifeur ¥ quiclt entier,eft nécéffairement
roub;&ay, ouy fonégal,eft
le nombre fimple 14, oule nom- Ie
bre plan 4b. Si donc desx nom- I. &
bres # & b font fimples , tout di- Y <
vifenr z de lear plan a6 eft un
feul des quatre 1, «, &, ab.
V COROLLAIRE.
24. I trois divers nombres4, &, ¢, font fimples § tout divifene dg’leu:;.‘-(
folide abc eft un des quatte du nombre b, ou un des bpmdﬂit;é'

de ces quatre par e, ceft 3 dire un deshuit 1, &, 4, ab, ¢, ac, bc, abe.

Car nommant g tel divifeur qu'on voudra du folide zbe. Si les nombreg,
¢ & z font premiers entr’eux , le nombre % feraun divifur du nombre
plan® 46, oul'un des ¢ quatre 1 , 4,.4, ap,

I.2.3- 6.5.30. (1. 2.3. 6530, (L. 2.4 6.5. 30. (1. 2.3, 6.5.3al .
% I. 4. b, ab, ¢ abe, % 146, ab. ¢, abe. % La.b.ab.c.qbe. J1.4.b.ab. abg,
z. ” R, < %
Etfiles nombres ¢ & z font compofez entr’cuy ;le nombre ¢ fera d un i
vifeur dez. Et nommant y Pexpofant de la divifion du nombre pace, le
produit ¢y © eft égaliz, & {)cut auflt divifer au juftc 4be dont g eft divi-
fenr. Et nommant encore x lexpofant dela divifion du nombre #bc iiar €75
des ex~
pofans yx 8cab fontf égaux , ou ne font qu'un méme nombre. Et par con..-
{équent 1, a, b, ab, quifontles feuls divifeuss du nombre plan 44, font
aufli les feuls du plan yx, &le divifeur 7 dunombre yx eft £ néceflzirement
ou.r,ous, ous, ouab; &le pombre ¢y sou quiluy eft égal, un pro=
duit de ¢ par 1,.6u par 4, oupar 4, ou J;ar'lc plan ab; ceft § dircun des.
: ivers nombres 4, 4, ¢, font fim-
ples, rourdivifeur de leur folide 267 eft un deshuit 1 »@5b,ab, ¢, ac, b,
abe , qui font aufli les mgmes que les quatre fmplesy, o >0, ¢, & leurs 3
plans alternatifs a6, ac , be, &leur (olide unique e, ’

2. 3. 6. i 2. 3. B
k. ab. I. 4 b ab.
X ayx. X Po R
Je. A
APXo:

Lo 2. 3. 6.5 30. I. 2. 3. 6. 5. Io. 3o0.
1. a b ab. ¢ sbe. V1. a b ab o a4 abe,
). X Z. ) x z, '
Y. 6. eyx. . £ oy,
I. 2. 3. 6. 5. I35. 30. ("1 2. 3. 6. 5. 0.
M. 4. boabe e be. abe. \1. a b, ab. o abe.
X Y z, x. » z,
Je . g F
_ £%, .
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DES MATHEMATT ngsmmx VI 148

Y1 COROLLAIRE.
[ nombres 4, 6, ¢, d, fonr fimples; leur furfolide abed ne peus
~ayoir aucun divifeor que Pun des huie du folide #be, ou Lun des pIDﬁE}it&
deces huit pard , ou qu'un desfeize 1,4, 5,4k, ¢, a5, be, abe,d yad  bd,
abdyed, acd , bed , abed, quifont les fimples méme 1, 4, &,¢,4, & lenrs

‘N pourra démontrer en fuivant le méme ordre, que fi quarre

"6 plans alternatifs, &leurs 4 folides alternatifs, & leur fusfolide unique.

Abed, . .
- Et paceillement ke produi abede des cing nombres fimples 4, 6, ¢, 4, ¢,
ne peur avoir que les 16 précddens ) & les produits de ces 16 pare; cefbad
dige que xfois 16, ou 32 diyifeurs , qui ferontles 6 fimples1,4,6,¢, 4,0,
leurs 1o folides aleernarifs , & leuss ¢ fuir-
ides alternatity, & ledarproduitunique des 5 dégrez abede.

2= Er le produit abedsf nauroft parcillement que. 3 fois 33, ou 64 divi-
;ﬁurs > qui-feroient lesfimples 1, ay b, e, d, e f, &leurs s plans alter-

i1s 6 produits alrernatifs de ¢ degrez , & leur produit unique de 5 degrez
def.- Evon penr continuer de fa méme forte jufques & L'infini.

VII COROLLAIRE,
LE plan de.deux nombres fimples, oule folide de trois, oule fur~

folide dequatre, oule produir de plufieurs, ne peut avoir aucun
ur fimple.que b Lunité,ou I'an des deux;ou des trois,ou des quatre fime
: nton fuppefe qu'il eftun produit; commele produitabedefyl
£k aucun:divifeur fimple que Fun de ces

osquarré-as eftun feul

Ilenombreaeft “tourdivifen :
jdes trois’s s, a4 Er toutdivifeur de fon cube &7, un foul dés

“Tya, ai; & Ft dedon quarré de quarré a4, un feud descing 1,

> 5 et Etdela 5 puiflince o5, unfeul des fix 1, 2, aa , &, 44, a5,

nfi des aueres julquesd Pinfini, Parce que tous les divifeurs fimples

cs:diverfes puiffances ne font quetunité, & le feul nombrefimple 45 &

i1s-Jeurs plans alternatifs quan piéme quarré 4a ; & rous leurs furfolides
mibme cube 2. B ainfi du refte.

- Puiffances 1. a. aa. &, at. 4%, ab. a7, 45 a9, &, A gr, 8lcl
mbres des divifenrs X, 2. 3. 4. 5. 6, 7. 8. 9. 10, 1L I2 13 Bic.

IX COROLLAIRE

'Ies nombres 4 & & fonefimples 5 tout divileur gad des trois 4, o,
Y%, eftun destrois 1, @, aa, ou [un des divers produirs de ces
achycelta dire, un des fix 1, 2, 24, 18, 4b, aab. Parceque wous
saliernaifs des fimples «, «, &, font ae & a8,
T ij

s, & leurs-g 0 folides aleernatifs , & leurs 15-furfolides alrernarifs , &

b.ozg. 240240
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6. ac.
1c6. e
1d. ad.
1¢d. acd,

150 NOUVEAUX ELEMENS

Et eour divifeur du furfolide aabb des quatre#, 4,6, 4, cft un desé
précedens, ou Lun des produirs des 3 derniers par 3 ceft d dire un des
gdivileurs 1,4, a4, 1b, ab, asb, 16, abb , M}Z. Parceque tous les planis
alternatifs des quatre nombres fimples 2, 2, &, &, font az, ab, bb; &
tous leurs folides altcrnatifs , les dewx a4b , abb ; Ou parceque les 6 produis
alternadifs aa, 26 ,aab , bb , abb ; aabb, font rous cenx des 4 nombres fim-
plesz, a, &, 4. :

Et parcillement rout divifeur du produit #ebbé des cing nombres fim=
plesa,a, &, 6,4, cftundeso précédens, ou un des trois produits des
trois derniers de ces g par & Mais tout divifeur du produit 4ab’ auroit un
des 12 précédens, ou un de leurs produits par ¢. Et tour produit du nou-
veau gablce des fept nombres fimples w2, 2, 5, 6, b, ¢, ¢, auroit ['un de
ces 24 divifeurs,ou Pun des produits des 32 derniers 1. 2. a4 3.

ar ¢. Et 2ab’ced auroit ces 36, & 16, #b. aab. 3.
es produits de ces 34 pard, ouyz 1bb. abb. aabb, 3. z
divifeurs, Et ainfi des autres. 153, ab3, 2203, 5.5
aac. 1be. abe, aabe. 1bbe. abbe.  aabbe. e, abic. askie. 1s
aace. Vbeo. abee. anber. 1bboc. abboe. aabbec. 1Bce. ablce. aabier. 13
aad. 1bd, abd. wabd. 1bbd. abbd. aabbd. 1634, ab3d. m&‘a’.?
aac?, 1bed. 1abed. aabed. 1bbed. abbed. aabbed. 163cd. abed. aabicd. 36

1

gcd. aced, aaced. 1bocd. abecd. anboed, 1 bbeed, abbecd, aabbecd, 1 Bccd. abiced. a2abieed.

B2 28,

I PROBLEME.

29. P Ovur tronver taus les divifeurs fimples éganse on inéganx dun cevtain
nombre T, : .
Onle divifera par 2, s'il cft pair; & I'expofant pareillement par z, &'il eft
encore pair; & aufli expofant nouveau par 2, s'il eft pair. Et ainfi de
fuitte julqu’au premier expofant impair. Et on divifera pareillerhent par 3,
s'il eft poflible , I'expofant impair ; & par 3 encore, 'l eft poffible , Pexpo-
fant qu’on attra trouvé, Etainfi de fuicee jufques au premier expofant, que
3 n¢ pourra plus divifer au jufte. Eton tentera par ordre de femblables di-.
vifions par 53 & enfuitte parv; & aprés ecla par 115 & par chacun des
fimples qui les fuivent, jufques & un dernier expofant qui foit fimple. Ex
Ie probléme alors fera b réfolu.
PremrgRr gxEMrPLE. : :
Pour trouver tous les divifeurs fimples de 462. Je divife ce iombre pre-
muerement par 2 5 & enfuitte par 3 lexpofant impair 2315 & par 7 Pexpo-
fant 77, que 3 & s ne peuvent divifer au jufte. Et comme Pexpofant 11
eft un nombre fimples Fopération eft faite Divifir 162(231(77(x1(
& donne d connottre gue tous les divifeurs o4 er:r MH2ITT77ULIL
23357511 I,fonttousiesﬁmples de 462, parx 3 7 Ix
SECOND EXEMPLE. : ' :
Pour trouver tous les divifeurs fimples de 180. Je le divife par 3; & lex
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- DES MATHEMATIQUES. Livrs VL g1
:“-2‘1'-“' ¢ft un nombre Pair » encore par 2 3 & .de nouvycau I’eng_
pait 45 par 3;& l'expoflent 1 g aufli par 3. Er comme le dernier cxpo-

- ¢ft (imple; je rouve enfin que Divi
T ’ 17 8
fes divifeurs fimples égaux ou i’ ff"; ;r 2( 92{4 ; (1 35 { ; {1

tols &
inépaux de 180 font 1,2,2,3,3,5-
- Et ontrouvera de laméme forte que tous les divifeurs fimples ¢gaux on
inéganx de 540 font1, 2,2, 3, 3, 3, 5. Etque tous ceux de 144 font
B3 2522232533 3
Diviftr 40 (270(135 (45 (15 (5.(1. Dimifer 144072 (36(18{s(3(x.
para 2 3 3 3§ parz x 2 233

- LLDEMONSTRATION.

I quelques puiffances de divers nombres fimples 4 & &, comme le quar-

1é aa, & lecube B, peniventTun & Pautre divifer z fans refte ; Saque
Fexpofant de la divifion de 7 par az foit y : e produit aay eft égal bau nom- b- 13- 2¢
brez, & on peut divifer 'un & l'autre par a3 & l’expofantay encore par
. Etcomme # & & font premiers € entt’eux , puifque un & Pautre eft fim- ¢. définition
ple; le cube #5qni mefure au jufte le nombre z, ou aay, divife aufli fans
refte Pexpofant ay , & cnfhitte 'expofant y parla méme raifon. Ernom-
mant x l'expofant entier de la divifion du nombre y par le cube 43, e pro-
duit b3x eft égal b au nombre y, & lautre 2abdx au < nombre {ouaay, Et d.20.3.
on pent divifer #x ou y par §; & Fexpofant bbx parb; & cencore Pexpo- '
fant bx par b, Et on démontreroit de la
méme fgrre que tout divifeur fimple du 2+3 540.4:155.27. 5.
nombre 24b’x ou T, & qui eft différent 5 R L ”» 53 xe
des deux 2 & b, peut encore divifer x @. 0. ‘;? - A4 R B
an jufte. Et ainfi du refte, Ao

o g4e(270(x35 (45(r5(5(z. 540 (270( 45 (15 ( 5{ (n.
- Diviferz (aay( ay (y(Bx (bbx(bx(x(1. Erz(aabix(abix(b3x(bbx(bxx(1.

para & & b b x ptara & b b b x
2 2 i 3 3 5

IT PROBLEME.

s0. WyO0ur trowver tous les divifeurs dun certain nombre ensier,
P On en prendra b tous les divifeurs fimples égaux ou inéganx, & 4, , 5.
tous les divers proguits ¢alrernarifs de ces divifeurs fimples. Etle problé- c. ;. 5. 6.
e ferad réfolu, dit Livre g,
PREMIER EXEMPLE. do2s 2425,

Pour trouver tous les divifeurs de 462, Ten cherche tous fes fimples 2 ,
35> 7, 11, négligeant Punité quine change pointles produits. Etje mul-
tiplie le premier 2 parle fecond 33 & Pun & lautre, & leur plan's, par
Ie troifiéme 4. Erchacun des trois 2., 35 7, & des quarre produits 6, 14,
21, 42, par Je quatriéme 7. Et prenant encore 1, je connois que tous
les divifcurs de 462 fontles 16 qu'on expofe ici,
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rss NOUVEAUX ELEMENS

x:‘ 13 Divifer 462 (231(77(r1(x
2,‘;1-6 par 2 3 7 1L
3% 7,14» 21 43

4%111.22. 33, 77. 664 T540 231, 462,
1
SEcoND EXEMPLE

Pour trouver tous les divifeurs de 144, Fen cherche tous fes fimpless
252525 2, 3, 3+ Erjemalriplic le premier 2 parle fecond qui eft enco-
re 2. Etle quarré 4 par letroifiéme 2. Et Io cube 8 par le quacriéme 2. Et
le premicer 2, & chacun des produits 4, 8, 16, par le cinquiéme 3. Et
chacun descinqnombres 3, 6,12, 24, 48, parle fixiéme 3. Et prenant
encore 1, je connois que tous les divifeurs de 144 font les 15 quw'on ex-

pofe ici.
1t Divifer r 44(71(36(18(9(3 (1
zz 1;13.. par 2 2. 2 2 3 3
3|2
PARFYE TS

5 316 12: 240 485
6 13l9. 18, 36. 72 144
7% |

Er om trouvera.de la méme forte lés 24 divifeurs dis niombre compef&
5 40- Et parcillement les 24 du compofé 350.

Divifer 360 (18 0(9 oy s(is(s(r  Divifer 5.40(2707(713‘5(4.;5(:'5(_5"(1@
2' .

IEr 2 Ifl’

ad 2l 4l 2dlal 4

3* |2t 8 3°[31 6 1z

457130 6.1z 24, 4511 9. 18. 36.

52 3! 9.18, 36, 72. i3] 27. g4.108.

6e 5 %Io. I§. 20. 40. 30, 60. 6: 5 %Io.. I§. 20: 30. 60: 4§.90
7711] t120. 450 go. 180.360:  7°[1].1  180.135.270.540.

: II1 PROBLEME.

31, P Our connoitre combien un nombre compofe penr anoir de divers di-
vifenrs. :

b.zg.  On enchercherabrous les fimples, & on prendra ¢le nombre . de-tous
48 1 les divers produits alternarifs.- '

&1 Livre 5.
ExzMprL 5.

Comme pour {cavoir combien 15876000 peut avoir de divers diyifeurs.
On cherchera tous les fimples égaux ou inégaux 1, 2, 25 25 25 235 5>
353555 5> 5575 7. Evon prendra 6, pour 1 & pour les ¢ égaux 2,
252, 2,25 &g4fois ¢, pourles 4égaux 3, 3, 57, 3. Bt raffesblanc 6

& 24, lafomme 30 fera prife 5 fois,PourIés 3 €gaUX §, 5, 5. Et rag;‘:m- .
ant

21




DES MATHEMATIQUES: Livee VI 153

.ENCOIE 65 245 90, lafomme 120 fera prife encore 2. fois pour les
7 &7 Et enfin les nombres enfemble 6, 24, 90, 240, forine-
{afomme oule nombre 360 de tous les divifeurs du nombre propofé,
‘quifont 1, 8les 4 fimples 25 35 §5 75 &tousles 355 produits alerna-
t_ifsi'dgs_j:_.Q,ﬁm“PIeS égatix ouinégauxzs 2, 2525 25 3, 3,3, 3, 555>
§.5 45 7. Etfion prend 4 pour 2, &b pour’; s &¢ pours , & d pour 7.
]‘gnombfc propofé 187600 répond au produit #'64¢344, & on le peut
encore exprimetainfy 2544 %72,

 Divifér 5876000 (7938606 ( 5969000 (1984500 (992250 ( 496125

. pm' 2 x 2 2 x
Ef 4967125 (165575 ( 55125 (1835756125 (1225 (245 (49 (7(1
par 3 3 3 3 5 s 5 77

1Y PROBLEME.

2. POur'trmmr rous les divifenrs dune grandewr Littérale.
u On la divifera pat'une linéaire ou fimple , ou par une qui n'ait
oint daiere divifeur qu'elle:mEore ou Linird, Et on divifera Pexpofant de _
gméhlg"forré. Etainfi dir reffe, Ev on cherchera enfuitte tous bﬁ?s divers b. 5 b ¢
roduits alternatifs de rous les divifeurs égaux ou inégauy qu'on aura 4% Livre 5.
découverts, Er le problémie fera réfolu.. Les éxemples éclairciront ces

régles. )
PREMIER EXEMPLE
Pour trouver tous les divifeurs de la grandeur ath-tanbh, Je la divife
premiérement par 45 & Pexpofant aab—iabh encote par a; & Fexpofant
x}oqveau-aﬁ-—-{-ﬁ_- par . Er commele dernier expofant a— b eft fimple on
linéaire: je multiplic le premier divifeur 4 par le fecond 2; & les deux:
gr,a_ndcnrs a 8 aa par letroifidme b3 &lesdeuxa & b, & les produirs sa,
ab, aab , par le quatriéme 4-.b. Et je trouve enfin que tous les divifeurs
de I grandeur propofée font les 18 qu'on expofe ici , fans conter I'u-
4
ze Z 2 pﬂr &
At
L

'Il" F Divifer ash—yanbh (aab—tabl { ab—1bb ( a—tb(x
@ b a—+b

‘ ab. aab. _ _ ,
4 ad—tab. ab—tbb. B-t1aab. asb-tabb. Pb—taabb.
S_C

SECOND EXEMPLE.

Pour trouver tous les divifeurs dela grandeur #6—2a%op—taact, Jela
divifc premiérement par a3 & Pexpofant a5-y-2a%c—tact parcillement par
#5 & expolant nouveau #4-t2aac6~+c+ ne pouvant &tre divifé ni par#, ni
par ¢, Di par 4—x¢, ni paris——c} jcle divife par ae—tce. Etcomme Pexpo-
fant eft encore certe méme grandeur z2—jce, quin'a point d’autre divifeur
qu'elle-méme on Punité: je multiplie le premier divifeur « par le fecond 4
&le premicr 4, 8cle produitas , par ke troifiéme aa—y.ce; & ce troifidme

A4
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aa—+c6 5 & chacun des deux derniers produits #*-racc, 8 at—~t+Adec,.
le quatriéme aa—tcc. Etje trouve enfin que tous les divifeurs de la gran-
deur 46—z atce—asctfontles dix qu'on expofe ici. '

Divifer a®—2a%c—panct { aS—2a3c0—tact (a4—2alco—c4 ( @a—tec (I
aa. par a a An—tCE | AAeC

At 24406+ ¢4, aS—tamoe—-ack. ab—vaateo—taact,
I COROLLAIRE.

33. SI on prend par orde 1, & 2, & les puiffances fucceffives de s,
jufquesd ce qu'on ait une {fomme qu_i_foil: un nombrc ‘ﬁmpljl: 3 ke
produit de ce nombre fimple par la derniére des puiffances fitcceflives de 2,
quelon aura prifes, cft un nombre parfait, -
_ DEMoNsSTRATION
Sile nombre 2 eft dénommé par 4,8 que la fomme,patéxemple, s ~t2—3a6
~+a*—ta4 foit un nombre fimnple;fon produic par la puiffance a4,qui eft la der-
niére des fucceflives 1,4, 24, 4%,a4, quela {fomme comprend, eft 1a%—+ a5t af
~—+a7—-4%, dont tous les divifeurs, qui {fontmoindres que luy, font ® leg
neuf 1, 4, ak, a3, 4%, I—td — da— &+ at, 14—+ ad—p D} b4,
1aa—t a3t a4t -tal, 1a3—yat—taS—tab—ta?, Maisle fixiéme de tous ces
divileurs eft égal aux § premiers enfemble 1, 2, aa; %, a4, Puifqu’il en
eft la fomme, Etle feptiémc e¢lt double du fixiéme 1—tat-ga—Fad—tat,
puifquil eft un produit de ce fixiéme méme par 4 ou par 2. Et zinfi k¢ .
feptiéme cft égal luy feul au fixiéme & aux 5 premiers enfemble; puifque
le fixiéme & les § premiers font auffi tous enfemblele double du fixiéme,
Et par la m&me raifon 3 lo huiriéme , qui et encore le double du feptiéme
Y Atititt-dtd4 -, eft é?al aux y premiers enfemble. Et le neuviéme pa=
reillement égal aux 8 qui le précédent. £t enfin le produit 124—ta'te®
—ta7—+a8, qui eft ¢ double du neuviéme divifeur 13-4 at—ta5—t.a6—ta?,
eft égal 4 rous les neuf divifeurs enfemble 1, 2, 2%, 43, a4 , 1 —va—taa
pedd—tat , 1A—taatdrtate g’ , 108t AGtA a5 a8 , 1P patras,
—traf a7, Et comme il ne peur avoir ancun divifeur que Lun de® ees g
ouluy-méme; il eft chair que ce nom-

bre cft € parfait, Ex c’cft laméme chofe R L, 8. 16
de tous les autres femblables jufques L A aa . at] 31
i l'infini, 6 14 a~taa—tatat| 31

Le nombre ¢ eft le premier des 7: 1atag—t By atL a5 | 62,
nombres pasfaits. Ec28, quicfkégala 8 14e—tai-tadtaitafinzg
tous {es divifeurs 1,2, 4, 7, 14, eft 9% 1ad—tad—taSotaf—a7 |248

le fecond de ces mémes nombres. Produst 1a*—pas—t-aS—t-a7-14% 496
Divifer at—taS—ab—a7—1-a® (Btat a5t aSa? (aa—t it a4t a5 —1af

Pﬂ}’ ia ‘ a2
Et aa—ta3-rat—tad—tal (a—tag—td—tat—raS (1—ra—taa—tdd—at (T
_ par x4 xn It Ia-t+ 2aat- 14’ —tad
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=16 ‘troifiéme eft 406 égal d tous fesdivifeurs 1, 2, 4, 8, 16, 31, 63,

124, 248. Et le quarriéme cft 8128, Etle cinquiéme 2355036, Etlefixié- 33550
me 8589869056, Et le feptiéme 137438691328, Et le huitiéme

23 3_3 84300813952128, Etla letire 4 dénommant tofijours 2 , le neuvié-

me dés nombres parfaits eft 4513256, c’eft & dire la puiffance §13%du

‘nonibre 2 moins Ea', puiffance 256°, La longueur du calcul n’a pas permis

d’en trouver encore dautres.

1II COROLLAIRE.
F4e Ou divifeur fimple du produit é¢ de deux nombres b & ¢ eftun
“o B divifeur fimple delun ou de I'autre. Car tout divifeur fimple 4

du ﬁprodifzjit ¢, qui ne peat divifer fans refte P
Pun des deux b & ¢, eft premierdbl'égard ©oI b. 3.
de ce méme nombre qu’ifJ ne peut divifer, & T ¢ 225

& par conféquent il eff un ¢ divifeur de Produit be. 3;( 21
Divifenr d. 4

Pautre.- ‘
11T COROLLAIRE.

Fi Tﬁut divifeur fimple dd’un nombre quareé b4, ou d’un cubique
L& $, ou dune aurre puiffance de b, eft aufli un divifeur® fimple b, 5.
-dw méme nombre 4 5+ Puifque le quarré b ¢ft un produit ou un plan des '
deuxh & b. Erle cube b3 un folide de & par W
I quareé bb. Etlapuiffance 44 un furfolide | cose 5 5' 12.
‘g cube & par leméme coté b, Er ainfi du %“.ﬂe - 144- (36
. rcﬁe.- : zwﬁur d. 4
_ IV COROLLAIRE.
- 36. @I deux nombres # 8 Y font premiers entr'eux , & les deux b & z
' aufli premiers entcux j le produit 4b des deuxa & b & le nom-
- bre z fonr premiers entr'eux. Car tour divifeur fimple du produir b cft
auffi Pun des fimples ® dunombre 2 ou b, Mais parmi t8us les divifeurs de p, 34

chacun des nombres 4 & & & du nombre z , il ne s'en wouve aucun que

Tunité qui puiffe étre commun “aux deux 2 & ¥, ou aux Cdeux & &z, )
; ' ¢ fuppofition.

" Donc avfli parmi tous les fimples du produit 4b
& du nombre z - il pe s'en trouve aucun qui z' 3
Yeur foit commun, Et parconféquent le produit AR VL d
_ab& le nombrez font d premiers entr'eux. ab. go. 28
o & définition.

V COROLLAIRE.

$7. SI deux nombres 2 & b {ont premiers 'un & Pautre 4 Mégard de cha-
cn dés deux ¥ & y; les Eroduits ou les nombres 4 &:;g font pre- b, 3,
-micrsentr’eux. Car le produit#¥ & le norabre 2 font premicers ® entreus. '
Ex le produit ab & le nombre y- aufli pre-

miers b entr'eux. Et par conféquent ke 5 Z' L o7

produit «b & l'antre zy font b premiers Sl

entr'eux. 60. ab. zy. 77,
V i

33¢

( feir)
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© ¢ definition.
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€ 26,

156 NOUVEAUX ELEMENS
VI COROLLAIRE.

38.. SI deux nombres 2 & vé font premiers entr’eux; chaque puiffance
_wJdefun de ces deux nombres eft premiéred I'égard dechacune des
Euiﬂances del'autre, Car rout divifeurdimple de telle puiffance du nom-
te¢ & quon voudra eft un divifeur ® fimple -ge ce:-méme nombre 4. Et tout
fimple de telle qu'on voudra de z, un fimple b aufli dez. Comme done
fmrml tous les divifeurs des nombres 28 Y, il ne s’en trouve aucun qui
cur foit® commun, fice n’eft Punité; deux telles puiffances qu'on vou -
dra, I'une du nombre #, & I'autre g 29.218
du nombre 7,n'ontd aucun divifeur - §3+ 927 X 245-729:2107
. ] e & an, & &' &5, a% al,
qui leur foit commun,ou font € pre- & -
1 ; ) (LW VB
miéres entr'elles. :1 . e
2. 4 816 32. 64 128,

¥II COROLLAIRE.

39 LE folide bed de trois divers. nombres ﬁmrplgs b, e, d, eltlé maoin~
dte que chacun de ces fimples puifle mefurer au jufte, Carle moin~
dre , que chacun des divers nombres fimples#, ¢, d ,-pui_i'{'e.smefurcr-au U
fte, peut étreluy-meme mefuré par le moindre e, que chacun® des deux’
b & ¢ peur mefurer fans refte ; & il peur 2tre encore divifé par 4. -Mais
be & d fone® premiers entr’eux. Et par conféquent bed eft Ie plus b petic
nombre que les deux ¢ & 4 puiflent chacun mefirer au julte. Er cememg
produit bed des divers fimples &, ¢,d, eft b o d. b;,-d" b
le plus petit nombre qu'ils puiffent chacun 2.3 5. 30. 6.

meforer au jufte, ,
¥II1I COROLLAIRE.
40. .ET on démonttera en fuivant le méme ordre quele furfolide de
quartre , eule produir de divers nombres -fimples , eft totijours de”
moindre que chacun c¥ cux puifle mefurer aujufte. - T
IX COROLLAIRE.

41. 1 un nombre eft le-plus petit que divers fimples ¢, 5,6, 4, aiffent -
Schacun mefurer au jufte ; nul aucre fimple n'eft .diviﬁzu’r dcg._ Par—

ceque le nombre 7 cftle produitb méme absd —
de tous ces divers fimples , qui ne peur %, & b o d"._,
avoir aucun divifeur ¢ fipple que Lun dep- o ’:5:_3' A A

ireux, on 1.

V PROBLEME.

42 Ounr trowver 1a mefure commune la plus. grande de doux grans
denrs. ' _ :

On btera Ja moindre ¢ de la plus grande b autant de fois qu'on {¢
pourra ; & le refte 4 pareillement antant de fois qu'en e pourra de'la
moindre ¢; & le nonveau refte e de Ja méme forte du premior refted - &
Pagwre refte £ du fecond refte 6. £t ainfi de fuitee jufques 3 celuy des tee
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§5 comme g, qui n'en laifle aucun. Er ce refte g farisfait enfin au pro-

- ’ DeMmowsTRATION.

“La mefure commune Ja plus grande des grandeurs 4 & ¢ divifant 4fans
tefte, & voutes les grandeurs ¢ que l'on peut prendre en &, mefure enco-
#g:au jiulte & le premier tefte 4. Et par conféquent elle eft encore une mefure
«commyune .des deuy grandeurs ¢ & 4, Et pareillement la plus grande com-
mune des deux ¢ & f eft encore commune b aux deux 4 & e. Et enfuitte aux
geftes £ 8¢ £ Et aufli b anx deuxf& g. Et ainfi de fuitte jufquan dernier &
qui_divife ou mefure au jufte le penultiéme £. Maisle dernier refte ¢ ne
?éﬁ?..avoir une mefure jufte plus ¢ grande qu'il n'eft luy-méme; pi par con-

é‘gttent’[es deux reftés F & ¢ unc commune qui furpafle g5 ni pareillement
les deux ¢ & f; ni enfnitee les deuxd & e ni encore les grandeurs ¢ & ;
ni enfin les deux & & ¢. .

Mais g mefurant £, & {e mefurant < luy-m&me,mefire auffi an jufte 4 tous
les reftes £ quifont danse, & leorefte g»oufle refte entiere. Er parla
mémc raifon, il mefure encore tous les reftes ¢ qui font en d, & le refte
ou le refle entier 4; Et pareillement tous les reftes 4 qui {font compris dans ¢,
&lereftee, oula grandeur ¢; & enfin toutes les grandenrs ¢ qui font com-
prifesens, & le refte 4, ou la grandeur 6. De forte que le refte g, qui cftle
degtiicr, étant un divifeur commun des grandeurs b & ¢ 5 & ces denx gran-
deurs b & ¢ ne pouvant en avoir un commun qui furpafle ¢; il eft évident
que cc dernicr refie g eft la mefare commune la plus grande des gran-
dsuts & 8 ¢. Et quainfi e probléme a preferir cc qu’ﬂ falloit faire,

La grande b. 86 (2 1% expofant
la petite c. 36 (2 24 expofant
X reffe d. 14 (1 3° expofamt
24 refle e, 8 (1 4° expofans
3° refle f. 6 (3 §¢ expefant jufte
4° refte g. 2 plus grand divifeur commun,

_ PREMIER EXEMPLE
Pour trouver Iz mefure commune la plus grande , oule plus grand di-
vifeur commun,des deux nombres 3 2 & 64 je divife 54 par 32. Et parceque
ka divifion cft jufte ou fans refte ; je connois que le divifeur 3 2 eft luy-méme
le plus grand divifeur Divifer 64 ( 2 expofimt juffe

l(;:):;i‘;:l;{d;ldcux hom- par 32 plus grand divifenr commun,

Srconp ExXEMPLE

Pour trouver le plus grand divifeur commun des deux nombres 2¢ &
0. -Je divife 30 par 2 §s & 25 par le refle 5, qui fair la divifion fans
refte, & qui cft Ie ..
- plus grand divifeur Divifer 30 (1 expaﬁ:; ufte

commun de 25 & par 25 {5 expo #
de 30, : par s lplm gmﬂd d:mﬁﬂr comImU,

‘ Y iij
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TROISIEME EXEMPLE

Et pour trouver le plus grand divifeur commun des denx nombres.
27 & 21, Je divife 25 par 21; & 21 par le refte 65 & ce refie -par Pan..
we refte 3, qui fair la .. - :
divifion fans reftc, & Divifer 27 (1 expofant

wi elt aufli e plus par 21 (3 exprfant
1 pa par 6 (2 expofant jufte

grand divifeur commun . 9
des nombres 27 & 21. par 3 plus grand divifeur commi

(ETJATRIEME EXEMPLE-

Et on trouve de laméme forte que 2 eft le plus grand divifeur commun
des nombres 86 & 36. Evpareillement que le dernier refte , ou lunité feu-

le,eft fe plus grand . _ -
divifeur Pcon?mun- Divifer 9 S: (2 :gxp ofant
des deux nom- per 47 (ru expofint
bres98 & 47 , qui g:i‘ 4 g I ejgzﬁ::i
R ¥ 3 3 E
font premiers en- par 1 plus grand divifeurcontmun,

tr'eux.
¥l PROBLEME.

A3 POur tronver la mefure communne la plus gramie , on e pls grand:
divifeur commun , des grandenrs litrerales. '

On cherchera afli rous les divifeurs fimples' égaug ou inéganx de
P'une & de lautre. Erprenantenfuitte le produit de tous ceux qu’on trow-
ve également diftribuez de part & d'autre 5. on aurat le divifeur qu'on:
cherche..

PREMLIER BEXBEMPDLE

Pour trouver le- plus grand divifeur commmun des grandeurs abe; 2cd?

Ye prens vous les fimples 2, £,.c, delune, & tous les fimples#,-¢, d,de

Pautre. Et le produit ardes deux 2 & ¢, qui b g
font une fois chacune de pare & d’autre, eft 4\.; - ach. £
Ie plus grand divifeur commun des deux -6 ac #2:0s fu-

grandeurs. abc & acd.. )
Et pour trouver le plus grand divifeur commun des grandeurs #5%bed’
& a3b3dde. Je prens le.produit a36bd des ¢ ﬁmPIes aya,a,b,6,d, qui A
tércoc;{ ‘;:.fl?:c e%feé: ;riggilf :éf @Sbbed.. APdde.
foutla queftion, ad.aaabbed adaabbb.dde
SECOND EXEMPLE

Pour trouver le plus grand divifeur commun des grandeurs 4stScom’p
—}abccoomm 8c oopp 4t gmpT4. Je prenstous les divifeurs fimples#, 4, 4,
Rsds 8,650, m, m, 00—+4mp, de 'une, & rous les fimples 'p’,fg,JE,
X % X 00—+4mp de Lautre Er parceque le feul 00— gmp eft une fois de
parc & davrre, & que.nul autre ne s’y trouve; il ¢ft ke fegl commun, &
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par Coﬁﬁ?ucnrle plus'grand des grandeurs propofdes. Pour abbréger , on
peue divifer d’abord la premiére grandeur par aSemm , & la feconde par
pprd. On donnera nne .régle plus méthodique ailleurs pour trouver facile-
mene ces plas grands divifeurs communs , fans gere obligé d’en chercher
~aofts les fimples.

Divifer abecoomm—t gabeom’p (oo-tymp expafant ( 1
par zaccmm - Zoo—tgmp

Divifer oopp4—t4mp>L4 (oo—tamp expofant (1
par xppit Foo—L-qmp
LOROLLAIRE.

Ade Oute mefure commune de deux grandeurs divife ou mefure aufli
leur plus grande au jufte.

Comme fiz eftune mefure commune des grandeurs & & ¢, & gla plus

grande quileur eft communc; # cft vifible que z 5

mefure au jufte toutesles grandeurs ¢ qu'on pour- Ioé (r
ra prendre en &, & I¢ rolte 435 & parcillement o 76 (2
tous b les reftcs 4 qu’on pourra prendre en ¢, & 28 (1 b.1¢é:
encore lerefte e;& aufli tousles b reftes e qu’on pour- o 29? (2
raprenidre en 4,& ke nouveaurefte f5& enfin tous® les f (2
reftes fqu'on pourra prendre en e, & lerefte ou la me- ‘zg :‘ (2

fure communela plus grande ¢ des grandeurs & & e,
' vII PROBLEME.

A5 P’Oyr trosver le plus grand divifeur commun , oulamefure commune la
plus gmnde, de trois grandenrs.
Comme Eour trouver la plus grande destrois 4, ¢, 4, 0n cherchera pre-
smiérement ® la plus grande g des grandeurs & & ¢, Et enfhitte ® la plus gran- b. 42 ¢ 45,
de b des grandeurs d & g. Etla mefure / fera la plus grande cominune
des grandeurs &, ¢, 4.
Car [a plus grande , qui leur cft commune, étant commune € aux deux e. [uppofitione
¢ &c, eftauflitun divifeur deg; & par conféquentun divifeur commun ¢, 4.
des deux 4 & g. Comme donc b cft l¢ plus grand
de ces deux 4 & £ ileftanfli le plus grand des g
trois b, ¢, 4. Erainft ona preferit ce quil fal- 2 : 2 ‘g 24
loit faire. 4o 2 B8
Et on trouvera en {uivantle méme ordre le plus grand divifeur commun,
on lamefure commune la plus grande , de quatre grandeurs; & pareille-
ment de trois , ou de quarre divers nombres; ou d’aurant de grandeurs , on
de nombres qu'on voudra.
_ I COROLLAIRE. )
46. SI dewx nombres z & ylont'un & l'aurre divifez par leur plus grand
divifeur commun g; les expofans f& e font premicrs entr’eux.
Car i on divife premiérement z & y par ua divifeur fimple 2, quileur

7. b
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roit commun ; & les detry expofans x 8 v par un fimple &, qui leur foirpr
feillsment commun; & encore les nouveanx expofans # & f'par un fim-
ple 5 & ainfi de fbitre jufques auy derniers expofansy comme les det:
7 % 7, quifoient premiers entr’eux, ou qui n’ayent plus ancun divifeur
fimple qui leur foic commun, I] eft vifible que ces divifeurs fimples & {uc<
ceflifs ¢gaux ou inégaux font® tous ceux qui peuvent etre également di-
ftribuez de part & d'anwe; & que les deux nombress 2 & y ne peuvent’
avoir ¢ aucun divifeur commun , qu'un des divers produits alternatifs des’
fimples méme 4, b,¢, 4, ou 'un des fimples r, @, &, ¢, 4. ¥ais abed
eft le plus grand de tous ces divers produits alternarifs. Et abed mefare:

audjufte. Etpar conféquent g, quieftle plus © grand des c.hvﬂfcurs com-
muns des nombresz & y, & quine peut {urpaffer le produit abed , eft un:
méme nombre que ce produit; .

Comme donc en divifant chacun des nombresz & y par #bed, on a pout”
expofans f deux nombres p & #, qui font premiers éntr'eux; fion divife:
chacun des mémes z & y par ¢, on trouve faufli les m&mes expofans p-& #,.
ouf& ¢, qui font premiers entr’sux

£z g6 . Zeae xi b He ndop

2. 120, 180, 3- %I-zo. 2.60.2: 30,3 L0 §- 2o

r Go. %o %’I 80.2.90. 2. 45+ 3+ 1§+ 54 3+
£ s s vobe foo goed o ne
abed.

AUTRE DEMONSTRATILON: -
Ou pour démontrer encore par une autre voie la méme propofition.
Si g cft le plus gl'andrdiviﬁ:ur commun des deux nombres fg & g% les ex—~
pofans f& e font premiers entr’enx, Car fiun nombre 4 pouvoit gtre un
divifeur commun; & quePexpofant du nembre £divifé pard fulte, & &
celuy du norgbre ¢ divifé pard+ Ie produit ¢d feroit égal aunombre f; &
le produit &d 4. autre nombre ¢. Bt multipliant f 8¢ ed par g, 8 enco-
¢ e & bd par g; les produits fg & cdg ne feroient ¢’ quun méme nombre.
Et los produits eg & bdg pareillement qu'un ¢ méme. Maisdg quiteft un
divifeur encier & commun des deux nombres bdg & cdg, ou-des-deux e
& fz quincfont que les mémes ; ne peut furpaffer leur plus grand divi--
{feur commun quieftg.Etd par con- Ao f 8o e0. bd
{&quernt divifeur commun dEe’:s-nom- e d:g. § !ég' I sz eﬁ. dj’
bies ¢ & f, ou bd & cd, ne peut i fooa 3. % bd.

furpaffer 1. Er ainfi les deux ex—

Pofaﬂs € & f fOl'lt Premlers d en- do- I. I, °
’ e 2w 3 &..

wenx..

IT COROLLAIRE.

47+ T T ondémontrera dans un ordte €mblable , que fi pluficuts nom-
E bres font chacun divifez par leurplus grand divifeur commun; les
expolans font premiers entrieux..

VIIE
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~'VIII PROBLEME.

YOt trouverle plus petit nombre , que deux z & y puiffent Nun &
tre divifer fans refte.
8 y font premiers entr'eux leur produit zy fatisfait bau pro- b. 1s.

i Jes nombres 2 & yfont compofez ent’eux; on chercheracleur ¢, 4a,
pl gtand divifeur’ commun g ; & divifant par ¢ Fun des deux 2 8¢y, on
- muldpliera le-premier expofant « par Ie nombre , oule fecond expofant

&par Pauere nombse 7, Ecle pr‘ofuin ay ou bz refoudrale probléme.

o : : DiMoNsSTRATION
~Le nofnbre # étant l'expofant de z divifé par ¢, & & de Tautre y auffi

divifé par £ l¢ produit ap & le nombre 2 font ® égaux , ou ne font quun

méme nombre. Et le produit g & le nombre y pareillement b qu'un méme. 1,15,
Et fion nomme p le moindre nombre; que chacun des deux 7 & y peut
diyifer au jufte ; ce nombre p eft aufli le moindre que chacun des deux ar&

bg puiffe divifer au juffe, Etfi d{: eft divifé par g; Fexpofant » pentben- b.s,
eore &tre divif¢ fans refte par chacun des nombres s & 4. Erainfile nom-

brex 'fn’cﬁ'ﬁais moiridre que ¢ nombre ou le produit 46, qui eft ¢le plus ¢y,
petitque. chacun des deux « & & peut mefurer au jufte, puifque ces cﬁaux

#&-& font premiers 4 entr’eux, Le nombre gwous preft donc pas moin- d. 4s.
dre que le produit ay ou 67, oud abg , du nombre y ou by para, on de ¢ 12, 1.
JFautrez ow g Ear b. Mais agou g, & bgouy , mefurent chacun au ju-
e le.nombre abg. Et ainfile le nombrs abg ou ay ou bz, qui ne ¢ peut £ démonfiran
farpafler le nombre gxoup, convienr parfaitement avec luy. Etil eft au sien.
Eﬁe le ﬁglus peticdes. nombres queles deuxz & y puiflent chagun divifer

. 2 % 6o. 3. bg.
£ 12, 12, g
4 6. [T _
abgs gx. p. 4. 360. 360. bz p. gx. abg.
gr' 125 12. £
ab, x. 30. 7o, %, ab,

I COROLLAIRE ET PROBLEME IX.

4. T3 Our trouver k plus: pesic nombre que les wois z, y, &, puiffent
’ chacun divifer iSns refte.
On cherchera b le moindte v que les denx z & y puiffent déja divifer
B refbe.. Et enfuitte® le moindre 2 que les deux x & w puiffent auffi cha- b. 48
cun divifer fans refte. Et on fuivroit un ordre femblable , fi Pon en pro-
pofoir plufieurs,
PREMIER EXEMPLE.
- Pour trouver le plus petitnombre, queles deux 7 & 11 puiffent divifer
fans refte,  Je prends lear produit 77 , parce ”
- quils-font premiers ent’eux, 7 & 11 Prodit 77

X

30




b. 49.

d.6.1.
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E¢ pour trouver le moindre que 72 & 6o puiffent divifer fans refte. Je
prens leur plus grand divifeur commun quicft 12, &je divife 72 par 125
& enfuitte je mulriplie par lexpofant ¢ lautre nombre 60, Ou, ce qui f6-
vient au meéme, je divile 6o par12; . ga :

& par expofant 5} je multiplic hi: nom.  uhiplier 7. 62' e
bre 72. Et de part & d’autre ke pro- P 2
duit 360 réfoutla queftion. Produit 360. 360 Produit

SECOND EXEMPLE.

Pour trouver le plus petit nombre que 72 & 6o & 25 puiffent di-
vifer au juite. Je cherche le moindre 360 , que les deux 72 & 6o
puifent divifer fans refte. Eten- e e,
fuitte le plus petit 1800 , que 360 Muhiiplier 360.  25. 5.

- P . Par 5@ 71-
& 25 puiffent divifer au jufte, & . par 5. T2 ,
qui fatistait au probléme. Produir 1800. 1800 Produi

I1T COROLLAIRE

50 Es nombres fimples vont jufgw a Uinfini. :
Car foit donnée telte multitude qu'on voudta de ces nomibres
fimples, comme lescing #, #, ¢, 4, e. Si on cherche? le moindre nomi.
bre ¥ que chacun deux peut divifer fans refte , & quon luy ajotite 1 3 nul
de tous les divers nembres ﬁmples qu'on aura propofé ne pourra© divifér_‘_
au jufte le nouyeau nombre -4 1 puilque chacun d'eux divife la partie{;
au jufte , & ne peut divifer d.au jufte Paumre parde 1 qui refte. D'ouil et
évident que chacun des divers fimples, qui diviferont fans € refte le nombre
—+1, fera différent de chacun des fimples qu'on aura propofé Etongs
pourra toljours trouver de la bood e o
méme forte tant d’autres qu’on %’-"' b B B EeK ;‘
Voudfajufqu’é. I’inﬂni. : 2o 3 S. ik L. 23 IQ. 2311

11 THEOREME.

ST, Ous les nombres entiers peuvent &tre chacun mefurez au jufte
ar 1. Puifque Punité fe mefure tolijours elle-méme, & qu'elle
mefure aufli la différence 1, quicftentre 1 & 2 ; & par conféquent# le nom-
bre méme 2 ; & enfnitte 3 par< la méme raifon; & ¢ pareillement 43 &:
chacun des naturels ou confécutifs 1, 2, 3, 4> §> 657,85 95
. : 1 qer L
g; i?unes jufques 4 l'in- 141 0% 211 on 341 o 4 &c. Revolution; .
5 2. Etparmi ces mémes nombres naturels, il yen a tor‘."ij'ours de ‘deuxitin
{fenl qui eft un nombre impair. Car 2 ne® peut divifer 1a différence r qii
eft entre 2 & 3 , ni 3 par € conféquent. Mais il pent divifer les différen
enfemble 1 & 1, quifontentre 2 & 3, &entre 3 & 45 oula feule diff
ce 1, qui eft entre 2& 4. Et par conféquent 2 qui {uirlanicé, mefured o
vife 4. Et commc la révolution des différences 1 & 1 rewient witjours
en 2;il y aura tolijours de deux en deux nombres, un impair 8 un aptre
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- Rbvolution 1-FT 082y mb 13108 4 —LX~+1 04 6 , &C.
Wombres naturels 1. 2. 3. 4 5. 6. 7. 8. 9. 10, 11, 13, ¥3. 14.15.16.
Wombres impairs 1. 3. 5.0 7. 9. Ir. 13, 1§
 Nombres pairs 2, 4 6. 5. 10. 12, 14 16.

patini tous les pombres impairs , il y en a tolijours un feul de trois
eIt 1615, que 3 mefure au julte, en commengantpar 3.

- Car 3 ne peut divifer aujufte P la différence » , qui eft entre e premier
impair 1. & lc fecond 3 5 ni la différence 2, qui eft entre le fecond impair
¢ roifiéme ¢3 ni los deux enfemble 282, qui fontentre 3 & 5, &
entre 5.& 7. Bt par conféquent 37, qui fo divile ou mefure au jufte, ne
 poit ¢ ivifer ou mefarer ayjufteni ¢ ni 7, Mais comme i} peur mefurer au
jufte les différences enfemble » & 2 & 2., qui font entre 3 & 5, & entre 5
& 75 8centre 7 & g+ ou lafeule différence 6 qui-eft entre 3 & ¢ 2 il mefu-
x¢ ¢anfli 9. Et parceque Ia méme révolution des différences 2, 2, 2, re-
vient rofijours de trois en trois 3. il y aura tolijours- de trois en trois parmi
les nombres impairs , e commengant par 3 , deux impairs que e fimple 3
ne-pourta divifor ;- &un fenl dont il fera divileur..

Nombres impairs 3. §v 7. 9. U113, 1§ 17. 19, 2T. 23, 25. 27,
divifibles par 3. 3. 9 I5. 21. 27,
‘Révolution 21— 3-+2.  2-42~t2. 2—ta—tz20 2-pa2-tla,

LI THEOREME.
%4 € Londee de tous les nombres impairs tous ceux qui font divifibles

) arg 5 il y aura précifément de dix en dix parmi tous ceux qui re-
ftent, cg:ux {euls divifibles par .

Car § ne peut divifer la différence 2, quieftentre g & 73 ni les deux
enfemble 2 & 4, quifontentre 5 & 7, &entre 7 8 11 ; niles trois enfem-
ble2, 4, 2, qui fontentre s & 7, & entrey & 11, &entre 11 X133 ni
les quarre enfemble 2, 475 25 43 niles cinqenfemble 2, 4, 2, 4, 23 niles
fixenfemble 2, 4, 25 4,25 43 niP par conféquencaucun des 6 nombres
¥s 115 13,17, 19, 23. Mais comme il peur mefurer les {'eFt enfemble

234525 45 25 4> 2>0ulafeulezo, quichentre § & 2 ; il peut ¢ auili
mefurer 2 5. Et parce Txe‘ ne peut encore mefurer la différence 4, qui
¢Fentre 25 & 29 ni les c{fux- enfemble 4 & 2, qui font entre 2§ & 24,
& entie 2.9 & 315 il ne pent aufli mefurer ni 29 ni 31. Mais comme il peur

* mefurer les trois enfemble 4, 2, 4, qui {ont entre 2§ & 29, &entre 2 9

& 31, &entre 31 & 353 il peut encore ¢ mefurer 35. Et comme Ja méme

tévolation de fept difféizences 2, 4, 2, 45 25 452, & des wols 4, 2,

_4;,— ou la révolution des dix 25 45 25 4 » 2545 25 45 25 4, fevient

tolijours: de dix en dix; il y aura tofijours de dix en dix de ces nombres
qu'on fuppofe, huit que § ne pourra diviler fans refte, & deux dontil
fora divi.(gur ; Ceft 4 dire alternativement un de fepe, & enfujtte un de trois ;
& un auere de fept, & apres unde trois. Erainfi durefte jofques 4 Pinfini,

Revolution 2—t 4—+2~+4—+2—rg—+2. Et 4~t2-+4.
X ij

b. 6.1,

b. 5.

C. T4,
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IV THEOREME.

55 ET fi on Steencore tous cesnembres divifibles par § 5 il yen aurs
huit au jufte parmi rous ceux du refte, de cinguante-fix en i
quante-fix , divifibles par 7, en commengant pary.

Car 7 pourra fealement divifer les 12 différences enfemble 4, 25 4, 2,
436y 2,65 4525 45 25 Scenfuittelesyenfomble 4,6, 2,65 4, 2,48
& encore enfuitte les quatre enfemble 2 , 4, 6, 2. Et Ies 7 autres ens
femble 6, 4, 2, 4 2, 4>6. Et denonvean les 4 enfemble 2,6, 4, 2,
Et aprés cala les fopr autres enfemble 4, 2, 4, 65 25 6, 4. Et encore
tousi)cs 1zenfemble 2, 45,25 456,25 65 45 25 4> 25 4 Et enfinles
trois enfemble 6, 2, 6. De forte que panmi les 56 nombres, entre lefs
quels on trouve fucceflivernent toutes ces différences, il y aura {eulement
8 nombres, quey pourra divifer fans refte, Et comme la m@me révolus
tion des 56 différences revient tofijours de 56 en 56 nombres; dyed au,
ra auffi tolijours 48 au jufte de 56 en §6, g 7 ne pourra pas divifer fHng
tefte , & 8 doneil fera r{ivi{éur 3 Ceftddire, unde gouze > 8cun defepe, &
un de quatre , & enfuitre encore un de fepe, & un de quatre , & de nouyeay’
unde fept, & un de douze, 8 un detrois,

' Revelntion, _
4—r2—tg-totgt by 2t6—tg~t2—tg—t2, ( 4H6—F b6t gta—t g,
(Rt 4t 6t 26— 4+ 2-b gt 2~ 46 {2+ G+ g—t2. (4 21—+ 4~k 62—} Gt 4
{2—+q—ti—tq4—t6—t2t6tq—t2—t-gt3—F 4 (61216,

Y THEOREME,

§6. ET fi on bte auffi rous ces nombres divifibles par 7 5 il y aura 38 deg
nombres au jufte parmi tous ceux du refte, de 432 en 432 , diviz
fibles par 11 , en commengant par 13, o
Car on trovera tofijours une méme révolution des 48 différences quon
expole ici. Et une autre révolution auffi toljours la méme de. pousr .
tes ces 48 différences difpofées felon le méme ordre , & réitérées jufques
& 9 fois, Et chacune de ces grandes & nouvelies révolutions, qui com»
prendra tofjours 43 2 différences, fournira au jufte 38 de leurs divers afe
femblages , dont chacan fera divifible par 11, De fores que degg2 eny3z
des nombres fuppofez , ily en auga tolijours 394 aujuftc, quele nombre
fimple 11 ne pourra pas divifer fans reftc , & 38 dont il fera divifeur ; c'efi
d dire un premiérement de 26, & enfuitee unde 5, & encore un de ro,
&undeys, &unde 11, & parcillement un, & de 15, & de 4, & de 14,
&dero, & des,&des, &de1s, &dexg, &deg; &derg, & de
10,8&des, 8 derg, &derr, &deryg, & dero, & de11, &desy
&deg, &deg,&derr,&dero,&derg,&derr,&derg,&dey,
&dero, &de 23,& dey, & dero, & deg, &dery, &k dery, Er
comine cette réyolution reviendra tofijours Ia méme; il y 2ura rofijours aw
julke de 432 en 432 des nombres queYon a fuppofe , 38 divifibles par 15
en commengant per 11, Et on powsra éxaminer de la méme forte ks révos
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Tagions pour les autres nombres: divifibles par 133 & enfuitte par 17; &
parzg; & par23; & parags & par les autres qui les fuivent, & qui font
premiers efr’eux. Evsil yavoirquelque fuitre uniforme, que l'on puit ob-

ferverdans ces révolutions ; on en pourroit titer fans doute un grand jour,

potar découvrir d’abord fi un nombre propofé eft compolé ou fimple.
Reévolution des 48 diffévences prifes  fois.

ﬁd 4..; z, 4- 6-‘ 20. 6-' 4- 2.-4.- 6- 6- x. 6- 4- 1 '6-'4.- 6- 8- 4"0 2.-_4-‘- 2a
4 8. 6. 406 2. 446, 2. 6. 6. 4. 2. 4. 6. 2. 6.°4u 2. 4 2. TO. 2. IO

- Révolntion des nombres des différences qui fourniffent chacun 1.
_%.,26; §4 E0¢ §o ITa T 5w 4016, 10 §0 90 T§. 16,4+ I§.10. .15+ 1Ts L4
';z_'p.ltng. 9v §. 11 20. 14.11. §§. 5. 10, 23.7. 10, §o E7. 120

~ 1 COROLLAIRE,

§7. ¥ ’Aflemblage z de plufienrs nombres pairs«, 4, ¢, 4, eft un nom-
r¢ pair. Car fi 2 divife chaque nombre, il divife ® au jufte a fom-

e de deux, & enfuitte bla fomme

ide trois,& celle de quatze b parlamé. {4’*'&_” -+ =
ape eaifon , & ainfi du refte, I-hg—+8—6. 20

| i 11 COROLLAIRE

438 TOute multitude paire de phufieurs nombres impairs 4, b, ¢, 4,
o donneun nombse pairz. Car ayant 6té unité de chacun, rous
Aes reftes y, x,w,1, font

% pairs, De forte que raffemn- EN ‘;‘ AF y 2
b‘faﬂ: tous ces reffes & la 7% b—i. x 6
~fomme paire (e touyes les e v 4
.Amiitez retranchées, Paffem- ar. 4 A1, t Io
- blage entier z ou 7 - feft 260 R Re=g, ¥ 22
a1 € nombre pair. [

IIICOROLLAIRE.

9. ET toute multitude impaire de plufieurs nombres impairse, &, ¢, cft

: up nombre impair z. Car Stant l'un des nombres,comme ¢, Paflem-
blage 2 —+ & dc tous ceux qui reftent
eft un nombre® pair; anquel ayant 3- ? a—+b. 10.
gjofité I'impair ¢, qulon avoit mis 7 O R S
3 part, tout Pafemblage z eft un - &
slombre € impair,

5 <
_ Ig. &
iIv COROLLAIRE,
#o. 1 d’un nombre pair on Ote un nombre pair; le refte eft un nombre
5 air. Parce que fi 2 divife un nom}brea {ans refte, & ['une de fes
i:l}“ufé 5 5 il divife aufli Pauere > partic g-—b a—b  ommy

v COROLLAIRE.

¥° T fi on &te un nombre impair 4 d’un nombre pair 45 le refte
ftd==b eft-un nombre pair. Cardrant 1 du nombre impair 4, le refte
X iij

b. r4.

b. 52

L. 14,

b.y8.

b.15.
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€. 60.

b. st

€ 6c.

b. 52.

Cc. 62,

b 59.

b: 22,

RN
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b——1 eftb pair. Et cerefte érant retranché du nombre pair «#, dotine utt
nouveau tefie 4—b— 1 quiceft
pair. Ecfionluy &te 1, le refle
- impair,

a—b, x.o«--g;
ranew SN R ¥

vI COROLLAIRE.
61, E T fi on &te un paird d'un impair 43 le refte a—p cft impair.. Car
btant ¢ du nombre impair 4, le refte g1 fora pair. Ecfi onluy
dte & le nouvean retke a—1~—b feraSen~
core pair. Etajotitant 1 4 ce nouveau refte,.
on trouvera le b nombre impair pa—y .
VII CORQLLAIRE. _
63« Y T fion bteun impair b d’un autre impair 4 le refte g—b eft? pair.
E Car Otant 1 de la partie impaire 4; fon refte b1 eft ? pair. Erfion
dte cerefte b—1 du nombre impair a3 '
Ic refte @bt 1 eft ©impair. Et fron:
Ty &te 1 ; le refte a— & fera b pair. _
’ VIII CORCGLLATRE, _
64 TOu: produit 6 d’un impair & par unpair & cft * pair. Pois qu'en
prenant le produit de ces nombtes,. '
enne fait autre chofe que prendre une mul- ';f ¢
titude paire , exprimée par « , dunombre im~ > 3
Pair b.. b, 18;

ﬂ"""‘b. 7 he B B
fmssn T s Fr—L—2s.

41—-5. I""—‘.l- .

IX COROLLAIRE.
6s. YT rout produit 4b d'un impair 4 par un impait & cft b impair. ‘Piis
Equ’en prcnant'le produit de ces nom-~

. : & :
Bres, on ne fair autre chofe-que: prendre une. s 7
multitude impaire, exprimée par # 5. du nem- A Sl

65;-':“ BT

bre impair & :
- X COROLLAIRE.
66. €1 un nombre impair & divife au jufte un-nombre pair z43'
vife b aufli {2 moitié 4 fansg: : 18, 24 4 g
refte.. 3 b bz
XI COROLLAIRE. o
67. Y T fiun nombre impair & eft premier 4. I'égard’ duit notobré #5il
El’eft encore 4 'égard ® du double 24 de. & . b 2 i
ce méme nombre 4.. 5 I 4
_ X11I COROLLAIRE -
68. iEs puiffances fucceflives du nombre fimple 2 n’ont aucun divifeu
que lane de fes ® puiflances.. 2% 4 8 ¥6. 32. Gan.

Derinrtion: .
Quoique les nombres divifibles par 4 foient pairement pairs; s'ils font e
core divifibles par un nombre impair, on dit qu’ils font pairement impairss .
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