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Etudes

Un exercice émoustillant
de calcul des probabilités

Edith Kosmanek
Université Paris |

Le chef des services de renseignement de SYLDAVIE souhaite que deux
de scs agents, a Paris, se rencontrent discrétement. [] leur demande de se
rendre, Je premier lundi de chaque mois entre 17 h et I8 h, sous lhorloge
GARNIER de la gare de PARTS-LYON, en variant leur instant d'amivée. Le
premier venu a pour consigne d'attendre l'autre un temps r € [(),1] et de
repartir au bout de ce temps, méme s'il n'a pas vu l'autre.

On suppose que I'instant d'arrivée de chaque agent est une variable aléa-
toire qui suit une loi uniforme sur l'intervale [17,18], ramené a [0,1].

Calculer le temps 1 de sorte que les deux agents se rencontrent au moins
une fois par trimestre avec une probabilité p = 0,95,

Solution

On note :

X (resp. Y) l'instant darrivée de l'agent A, (resp. A,).

D =X - ladurée qui sépare les deux amvées,

R I'événement “rencontre au cours d'un mois donné",

La loi de probabilité de la v.a. D différence de deux v.a. uniformes indé-
pendantes, est une loi triangulaire sur [~ 1, +1] ; sa densité fp est donnce par
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fold) = f fx(x) fyx - de = Josr de=(1-1d) | @
» 05s-dsi [-1+1)

=1 |

Loi tnangulaire

On a donc :

-l
P(R)=P(-tSD<+)= f fo(x) dr
,{

+
| oL - 2
_,fu (1-x)de=1-(1-1)

=p=1-[1-PR) =1-(1=-1)5=095.

L'équation (1 - t)% = 0,05 admet une scule solution dans [0,1], 3
savoir : t = 0,4, soit un temps d'attente maximal de 24 minutes.

Biliographie
BOUZITAT-PAGES, Statistique, Ed, Cujas.
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