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LE LEMME DE ROBINSON. Soit {u,) une suite de nombres réels relle
que u, = Opour tout n limité. Alors, il existe un nombre entier trés grand
tel gue t,, =0 pour towr m vérifiant 0<m<pu.

Démonstration : Désignons par Cfn)la proposition:

: |
v < | € —
k{DSk ﬂ:tu* Sn+l}_

Par hypothése, on a I implication:
n limité = Cin).
Puisque la proposition “a est limité” est strictement asymplotique,
I"implication inverse est fausse, Donc :=
dU =+e i)
Le lemme en découle. O
Cette démonstration illustre "utilité technique du caractére strictement
asymptotique de certaines propositions. L'énoncé oblenu appartient a une
famille plus générale de résultats que 'on nomme les principes de perma-
nence. A ma connaissance, ces principes n'ont pas d'équivalents dans le cal-
cul infinitésimal des Anciens. 11 est plaisant de constater que ce lemme nous
permel de compléter, de notre point de vue, une démonstration d’Euler
concernant la fonction exponentielle [E].

Soit v un nombre entler positif trés grand. Alors ;-

1)"_ ¥ %
l+—] = ¥ =
( vl T 2H

Démonstration :

(lq--]— = éC:Lt

v k=0 v

B ETL Dt |
v

El viv=D..v—k+1]) l-l(l
L7 k! ok
v v

C

1
)
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On suppose que v est tres grand. Alors, pour tout & limité :

jefor.. k- 1-£31
v

On sail d’aprds la proposition 2 du paragraphe 4 que le nombre g, défini
par
10~ (-ED =14,
v v

est trés petit. Pour tout entier # imité, on a

g o
et, toujours d'apres la proposition 2 du paragraphe 4, la somme ¥, L_‘t est
k=0""

tres petite, On a prouvé que, pour tout entier limité n :

(Jusqu'a cette demidre ligne. la démonstration est & peo prés celle d'Euler).

En verty du lemme de Robinson, il existe un entier p trés grand, inférieur

ou égal A v el que: '
E C v 1

k =(_Il v &

i}

u
1
Z
=()
Pour conclure, il sulfit de s"assurer que:

% . LA |
b 8 E-E-Eﬂclquc » Cv—; 20,
Esp4l k=p+l V¥

ce¢ qui résulte des majorations classiques :
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