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géométrie de position

par J. Kuntzmann
Grenoble

{a géomdirie, telle gu’on la congoit habituellement, consiste essen-
siellernent & démontrer des égalités, Les exemples qui suivent cherchent
a montrer qu'il existe des propriétés intéressantes concernant les posi-
tions relatives de certaing Eléments d'une figure.

Nous désignerons par A, A, A, les somamets d'un triangle non
isocéle ayant trois angles aigus A, <A;<Ay, par M;, M, M; les
milieux de ses cbtés, par H,, Hy, Hy les pieds de ses hauteurs, par
a;, a;, a5 les longueurs de ses cdités, par G le centre de gravité, par K
1'orthocentre.

1) Les parcours AjAzA;, A AK, AAK, A AK font passer dans
chacun de ces triangles du plus petit angle a "'angle moyen puis au plus
grand, 5i Yon affecte 4 K l'indice 4, celadonne {1,2,3)(1.2,4)(1,3,4)(2,3,4)
oft les indices vont toujours en crorssant. Les sens de parcours sont tous
les mémes sauf celui de A AK.

2) H est facile de voir & partir des propriétés des obliques que les points
M; et H, se trouvent sur les cdtés dans I'ordre

AMgH; A;MH; A;HMA,

3] 1l en résulte que le point G se trouve dans le triangle KA H; et le
point K dans le triangle GA;A;. La partic commune 4 ces deux
triangles est e quadrilalére convexe Q | KP') » GP) 5 . C'est aussi l'inter-
section des 3 triangles AMH,; i=1,23 ou méme i=1.3.

4} La bissectrice de A; étant dans le triangle AMH, . le point de
contact J; du cercle inscrit aves le obté opposg A; se trouve dans ce
trinngle. Le point de concours des bissectrices I est dans Q.

51 Le centre O du cercle circonscrit se frouve dans M, GM, .

61 Omn sait que le cercle inscrit st tangent intérieurement au cercle des
neuf points. On peut se demander ol se trouve le point de contact. Il
est sur la ligne des centres su-deld du centre du plus petit cercle. Proje-
tons swr A A, Le contre du cercle des 9 points se projetiec en

2,.2 .2
@izt dy—an
A+ AM, Gt a3 _ 2a}+af-a}

493



* Bulletin de I'APMEP n°370 - Septembre 1989

et le centre du cercle inscriten p-g; = ﬂ*“;‘m_i:ﬁ%_ .

Bn écrivant que le premier est plus grand que le second, on frouve
2as +ai-al > Zojay+2al - 2ayay
qui se réduit a
{a ~dglla@; +az) > Zaglas —az)
ce qui est bien exact, puisque z;<a, et 2a;>a;+a; .

Az Ha i ”3 A

Pour projeter sur ApA,, i sulfit d’échanger les indices 1 et 3 :

las~apllag+az] > 2ajas -]
ce qui est bien exact aussi. I en résulte que le contact est sur 'are
H;M; du cercle d'Buler.

Remargue 1 Cela ne démontre pas que les cercles sont tangents,

Remarque 2 : Soit & le centre du cercle des @ points, I centre du cercle
inscrit se frouve 3 la fois dans Q et dans @ M,AH,,

Pour finir, un probléme que je vous laisse le so0in de résoudre : “la
ligne des centres peut-elle passer par A, 7' {Attention, il ne s'agit pas
d'an triangle isceélel.
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