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pour une mathématique globale

Dans la préssntation habituelle de la mathématique, chague pro-
priété occape une place dans une théorie bien déierminée, ces théories
s articuiant harmonicusement les unies sur les autres, Ceel est satisfaisant
pour Pesprit, surtout... quand on est mathématicien,

Mais en réalité, si I"on veut prendre en compte ce qui préoccupe
I'éléve, Phomme de la rue, Putilisateur de mathématique, on obtient ce
que ie nonwme la mathématique globale (sur laguelle, nous savons d’ail-
leurs peu de choses).

Ce qui m’intéresse ici est un des asperts de cette mathématique glo-
bale. Il se peut gu'une propriétd importante des 8tres dtudiés dans une
théorie A solt rattachée par le mathématicien 3 une théorie B de niveau
plus élevé, H serait intéressant de la faire connalire et comprendre & des
gens gui n'iront pas jusqu’a la théorie B. Pour prendre une image, les
monuments remarquables d'une ville ont éé répartis Je long dhitinéraires
soignelisement organisés, Il n’est cependant pas déraisonnable de faire un
crochet pour mosntrer 4 guelqu’un qui ne parcourera pas tous les itinérai-
res quelque chose qui intéressera vivement.

Je vais maintenant donner quelgues exemples:

Le théortme de Pythagore

Le théoréme de Pythagore ¢ = o® + b dans Ie triangle rectangls est
rattaché habituellement A la théorie des triangles semblables {Théorie B).
Mais en fait o'est un théordme sur les gaires des carrés et on doit pouvoir le
justifier en faisant appe! seulement & cette théorie (Théorie A). 1 sagit de
transformer deux carrés en un seul.

La démeonstration blient en trois figures. I serait dommage de s’en
priver.

b a
&l
i &

Remargue. 11 est amusant de remarquer gue le théoréme de Thalds,
base de {a théorie des triangles semblables peut &re démontré i aussi &
partir des aires.
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0 Ce théoréme exprime que les deux trian-

gles OAB’ et OA'B ont m@me aire, On les
A obtient en ajoutant au triangle OAA”’ les
triangles BAA” ct B’ AA’ qui ont visible-
ment méme base et méme hauteur, donc
B . méme aire.
B
Classes snivant un nombre premier

L’arithmétique élémentaire donne de nombreux exemnples de proprié-
t¢s importantes que 1'on rattache habituellement i des théories de niveau
plus élevé,

Soit par exemple la propriété
x* = k (mod p} 2 au plus » racines
On rattache cette propriété (A juste titre) 4 la théorie des polyndmes
sur un corps (Théorie B). 11 est possible de la démontrer en restant auv
niveaw des classes moduloe p (Théorie A).
X = 7 entraine, puisque # est premier, si x + p
-1l -2y + ... + y-1=0

que nous écrirons Sy~ lxp =0 (S;‘ 1 somme de tous les mondmes a
deux variables de degré 7 — l).

Soitx7 = zn ; 877 (x,y) = S !(x.2) six, y, zsont tous différents.

On en déduit en faisant passer tous les termes dans le méme membre
et en divisant par y-z
5% “Xx,pz) = 0 (S‘;'z somme de tous les mon6mes & 3 variables de
degré n—2).

En continuant 4 introduire de nouvelles lettres, on trouve

Sl Gy...) =10 puis 1=0

Remargque. On voit facilement que la démonstration est valable sans
changement important pour une équation quelconque de degré n.
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