Un probléme d’arithmétique
par Paul LABERENNE

Professeur Honnorgire
Lycée Chaptal — PARIS

Déterminez si Uégalité:
(1) nm+1)= 2pp+1)
ei n el p sont deux naturels, admet d'autres solutions qué {a solu-
tion évidente!
n=3 , p=2 (3Xx4=2X2x38=12)

Les triangles rectangles pseudo-isocéles de cdtés a, a + 1, ¢ {étu-
dié¢ par Maurice GLAYMANN dans le Numére 310 du Bulletin
de PAP.M.EP., page 631 et suivantes) satisfont d V'égalité:

(2) a® + (a+ 1)? = o* ou 2a%* + 2a + 1 = o°
d’ou il suit que ¢ est impair.
On peut encore écrire:

3 ~13{e+ 1
2a{a+ I}mczml afa+ 1)x§m;_m_%€f_m_m_1
P = _c—1
0s0Ns a=n , p= 5
dou: p+ 1= c;__.l_
Il vient; nin+ 1) = 2p{p+ 1)

Toutes les solutions de (1), en nombre infini, pourront étre dédui-
tes de celles de {2), qui sont données, en particulier, par la méthea-
de indiguée par Maurice CAUSSE

n=3 c=5 p=2 3X4=2X2X3 =12
n=20 ¢=29 p=14 20X 21 = 2X 14X 15 = 420

n=119 ¢=169 p=84 119X 120 = 2X 84 X 85 = 14 280
n=696 ¢=985 p=492 696X 697 = 2X 492X 493 = 485 112
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i

Quelques jours aprés avoir adressé cette note au Directeur du Bul-
letin de PA.P.M,, Paul LABERENNE lui envoyait le mot que voici:
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“Comme je craignais que ce probléme ne fiit bien connu, j’ai
consulté, aprés vous avoir écrit, guelques documents, aprés
Catalan (Mélanges, tome Z, p. 279}, Euler dans son Algébre, puis
Philippe Breton dans loa Nouvelle Correspondance mythématique
ont étudié un probléme analogue {que Catalan traite 4 nouveau 3
fond):

Trouver la loi de formation des nombres d la fois triangu-

laires et carréds.

D’ol Péquation entre les naturels pet n
p? = —é—n{n#w 1) ou  (2a+ 1) —2(20)° = 1

ce qui conduit & une équation de Pell qui différe de celle de notre
article par le signe du second membre et n’a pas ainsi de rapport
direct avec les triangles pseudo-isocéles (mais qu’on peut traiter
par les mémes méthodes).

! n’est donc pas question du probléme dont je m’occupe el dont
I"énoncé, il y a un ou deux siécles aurait été: trouver les couples de
nombres trigngulaires, tels que le plus grand soit le double du plus
petit.”

ERRATA

Rémi DUVERT signale que dans larticle “Une petite situa-
tion pour une grande pédegogie’ pages 647 et 648, il faut
remplacer “‘page 8" par “page 638",

Toujours page 848, ligne 12, il faut tire : “if faut et i suffit
qu’il existe deux nombres ",

Ne croyez-vous pas que nous gvons d enseigner une foule de
choses quxquetles nous ne croyons pas nous-mémes ¥

Henrik IBSEN
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