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Le probléme est intéressani, mais certainement plus compliqué
que MANZONI le présente,

§7il 0’y a qu’une seule sorte de pseudo-carrés (ceux de cdtés a_
et a )} en revanche, il existe deux sorfes de pseudo-cubes:
noa, 1 '
~ les pseudo-cubes aplatis, de cdtés a_ , a +1,a +1

- leg pseudo-cubes allongés, de c6iés a, .a

On pourrail aussi considérer des pseudo-cubes moing symétriques,
decdtés a_—1,a, ,3 + 1.

Pour les hyper—pseudo—cubes**.' la vaniété s'accroit. MANZONIT
parle seulement des hyper-pseudo-cubes allongés mais, dans le cas
de R* il faut déja distinguer trois sortes d’hyper-pseudo-cubes:

{a ,a ,a,a +1} ; (a ,a ,a +1la +1)
l(au,an + l,an + l,an + 1) ,

de moins en moins allongés {ou de plus en plus aplatis, si on pré-
fére). Quant au pseudo-hypercube (a_,a + 1,a .a + 1}, ilse
raméne au deuxiéme movennant une symétrie convenable dans
R* .

En définitive, il s’agit non pas de trouver les naturelsa etd tels

e
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(m-—1)a’

+ (a, +1)° = d]

mais les naturels a_ et d_ tels que

2 2 _ 2
{m—pja” + pla +1) = d

ol p désigne un naturel de P'intervalie {0, m] .

* Pogi pseudo-careé est a la fois allongé et aplati !

#** Lorsque la dimension est supdriewre 4 3,
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On pourrail se cantonner & p € [1, m—1] mais, en prenant I'in-
tervalle [0, m], on inclut dans le probléme le eas des vrais hyper-
cubes,

Par exemple, pour m = 4, on a un (vrai-) hypercube a diagonale
entiére: celui dont la diagonale ‘est 2 et dont les cGtéssont 1,1, 1

et 1 . En effet,

12+ 12+ 12 + 1% =9

2
Ir {coincidence ou raison profonde 7 je ne sais pas ...}, MANZONI
signale qu'il n’a pas trouvé de pseudo-hyper-cube non trivail pour
m=4.

En remarquant que 4 est un carré, on est naturellement ameneé a se
soser la question suivante:

“Rst-il vrai que IR" contient des pseudo-hyper-cubes {(de m~—1
sortes: allongés, aplatis, etc...) si et seulement si m n'est pas un
carrd 27

Si m est un carré, IR™ contient évidemment le vrai-hyper-cube
(1,1, 1, ..., 1) dont la diagonale est le naturel m . La question
peut alors se reformuler ainsi:

“Tout espace R™ contient soit des vrais-hyper-cubes (3 cHté et
diagonale entiers} soit des pseudo-hiyper-cubes mais pas les deux
d la fois, est-cevrgi ¢ 7’

Ce qui précéde n'est pas une réponse mais simplement une voie de
recherche. Il v en a certainement d’autres parmi lesquelles une gqui
fait siirement appel 4 1’éguation de Peli-—Fermat.

¥ — A yz =1

ou A est un naturel non corré (contrairement a 4 pour lequel le
caleulateur programmable de MANZONI n’a rien trouvé ).

ERRATUM

Dans 'article de 4. de BIAS], “Echiquiers en tous genres”,
Bulletin numéro 310, page 660, les deux figures n - 20 et
n = 14 ont été interverties et celle qui correspond 4 n= 14
est 4 Penvers,
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