Un peu d’espace
pur Maurice THUILIERE, lycée Chateaubriand, Rome

Une fois reconnue “l'unicité” du groupe totalement ordonné
“parfait"” ("7 R {merci 4 M. Samuel pour ses arficles si enrichig.

sants et si détendus..), i est amusani de fransposer certaines

études classiques sur une aufre facette de ce merveilleux diamant
qu'est R,

¢*} Bullstin de PA.P.M. n® 268, pages 341 & 351,
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Considérons dong la version (R, ,X) du groupe totalement
ordonné parfait {ol le neutre est 1). Pour la suite, ce groupe sera
désigné par V. On définit sur V une loi externe T par

(YvaeER){(VxeEVL{iaTx=xY)

Un exercice bien simple permet de vérifier que {V,T) est un
R.vectorie]l de dimengion un, dont une base est.. surtout pas
11 t On peut alors passer d V? par une démarche classique ;

quelques csleuls simples {recherche du neutre ﬁ] , du symiétrigue

d'un élément ...) permettront & -des appreniis de se familiariger

avee V¥,
*

* *

Essayons de traduire, en termes de V?, considérd dans sa
structure de R-vectoriel de dimension deux, ceraines notions

vectorielles bien connues. Aingl, les vecteurs (:) et (i:;,) sont
dépendonts si et seulement si il existe un réel a tel gie
{a' = a% et b’ = bY), étant convenu que le vecteur G) est dépen-
dant de tout aut.z-e:l vecteur, Par exemple (}}’;] et {3?2) sont
dépendanis (& = -—§-}. De méme, il est intéressant de traduire les

notions de partie génératrice, de base, etc... On pourra par
exemple vétifier que la recherche des composantes du vecteur (‘;}
(a# 1) surla base B = gy a, ‘conduit A la solution {funigque
bien sir) 2 1 3(\/"} (ﬂ )%
3°3)
Bien entendu, # faudra parer un jour ou 'matre de loga-
rithmes et d’exponentielles, décerner un diplome de “base cano-

pique” & 'un des couples de vecteurs indépendants. Sera-ce
1) 1‘:){ (base canonique “népérienne” de V2)? Alors les
composantes du couple (52} seront de toute évidence {In §, In 2)
{logarithme népérien). Elles seraient de la méme fagon

(18 5, log 2) sur la base ${ '}, (1)1 -
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Les équations paraméiriques d’une droite vectorielle de V2,

de vecteur directeur (i) [(31;) #* G}] , sonl {x = ad et ¥y= b}‘), )

parcourant R, L™élimination™ du parsmeéire A entre les deux
équations (en passani par exemple par les logarithmes népériens)
fournit une équation cariésienne d'une telle droite :

y=xLlees {a# 1)

Le rapbort Logb aui ne dépend évidemment pas de la base de

E
loga’
logarithmes choisie, pourrait s’appeler le T-coefficient directeur de
1a droite,

8i on cherche alors 4 représenter 'image “‘euclidienne” des
groites de V*, oh est conduit 4 se placer dans le “*guart-de-plan”™

144 .



Bulletin de 'TAPMEP n°302 - Février 1976

By X Ry. Dans la figure ci-dessus, on trouvera les images eucli-
diennes des droites vectorielles I (1€ 12,834,586 ) de vecteuwrs

anes s (13, (7). (5. (7). (). ()

{en gras sur la fgure) de T-coefficients directeurs respectifs 3 1,

—1, 9, ¥="_ 2. On reconnait ainsi facilement que le réseau des
droites vectorielles de V? coincide avec le réseau des courbes x%,
avec les positions limites des dreites 1), et D¢ correspondant
respectivement a{b= 1) et {a = 1}

Je vous souhaite d’apprécier cet espace V? {non encore
pollué ! j, avec sa population de vecteurs bossus et ses foréts de
droites biscornues, oil professeurs et 8léves pourront ¢*égailler — ot
méme s'épayer !
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