Ecriture de proposition en

mathématiques

par Marc LAURA,
Professeur au lycée Le Corbusier {Poissy)

Parrsi les écritures
x+y ., xCy . (x=yletly=2z), (xNyJU({xD 2}

certains éléves ont des difficultés a distinguer celles qui repré-
sentent un groupemenl de mots ne contenant pas de verbe, de
celles qui représentent une proposition (groupement de mots
contenant un ow plusieurs verbes),

Le but de P'étude qui suit est de caractériser Péoriture de
eertaines propositions.

On sait que, mis 4 part des écritures comme

ap (g i85, B4 B, EL B, 0,a%, 5, 4, B, AB, AB, ABC,

en mathématiques, I'éeriture se fait horizontalement de la gauche
vers la droite, o s¢ présepie sous la forme d'une succession de
lettres et de signes, succession appelée sssemblage par N, Bourbaki,
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Nous retiendrons pour notre étude dies signes encadrés par
une letire ou un assemblage 4 leur gauche et par une lsttre ou un
assemblage i leur droite. En parficulier, nous retiendrons des
signes concernant des opérations intemes dans un ensemble, des
signes congermnant des relatione dans un ensemble, des signes de

logique.
TADEAU DE SIGNES OPERATUOIRES
T
Signe ) U Fa X o
Terture inter union delta eraix rond
Signu 4 — N
lecture plus moins poing deux points
TADLEAT DE SIGNES RELATIONNELS
1 T 1
Signe = #* 0 C Z f <
sl sk inclus n*est pas . ost
Irerare 3 est f6ald | ayrarent de dans | wchus dans | TP Diataenr a
i
Signe > = = ~ i i
esl o5t exi
leciure Pk [ anferieur onl supdrieur est e |arthagonai
supérieus a Geal i on égalj |Fauivalent & iparabidle & &
TABLEAY DE SIGNES LOGIGUES
Sizgne A 2t Vv ou W = b o b
i équai- a pour est
ou Nk IRl P 5
feeture &t valence | consé- |eawivabmi
inginaif exchusit | eation | omique | quence Ingiqm_:-
ment & |

On sait que =i = est un signe gpératoire concernant une opéra-
tion interne dans un ensemble E, si x désigne un élément de E, siy
désigne un élément de E, Pécriture X #y représente un élément
de F appele : composé de X et deé v par opération.
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On sait que si R est un signe relationngl concernant une
relation dans un ensemble F, ¢ a désigne un élément de F,si b
désigne un élément de F, Vécriture a B b représente une propo-
sition qui signifie : a est 1ié 2 b pa¥ la relation.

On saif que si { est un signe logique, si p désigne une propo-
sition, sl g désigne une proposition, 'écriture p € ¢ représente une
propaosition.

Les remargues précédentes nous montrent qu’a partir d'élé-
ments d’un ensemble, composés e non par une opération interne,
on peut obtenir des propositions engendrées par des relations, et
que ces propositions, elles-mémes, liées ou composées enire elles,
donnent naisgance 3 d’aunizes propaositions,

On arrivera a8 cetle constatation qu'il existe deux sortes de
propositions :

— la proposition simple dont écriture ne contient pas de

signe logigue,
-~ la proposition composée dont P'éeriture contient au moins

un signe logique.

Ecriture d'une proposition simple
S8 Vécriture d'une proposition ne contient pas de signhe
logigue, cette éeriture est de la forme
alRb
ot R est un signe relationnel,

ofi a représente un élément d’un ensemble E,
ot b représente aussi un élément de E.

On reconnaitra la forme a R b dans chacune des écritures
suivantes : .
a=b , a®bk , aCh , a¢fb , al b , a<h
a>h , a<b , a>b , a~b , atb , alb

Ecriture d'une proposition composée conlenant un seul signe
iogigque
8i 1"&criture d’une proposition contient un seu! signe logique
£, cette écriture est de 1a forme
PLq
ol p représente une proposition simpla,
ou g représente audsi une proposition simple,

.;
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O reconnafira 1z forme p { q dans chseune des écritures
suivantes :

petg ,pouq ,p=q,p*q,phlq,phk-ig

Abus décriture
Soit Vassemblage
s Ry R z

ot R e R’ sont des signes relationnels,
ol X, ¥, & sont des éldments d’un ensemble,

Cet assemblage est un abus d'écriture car il ne contient pas de
signe logique et n'est pas la représentation d’une proposition
simple.

x Ry R’ z ast mis a la place de

xR y) e (y R 2)
qui est de ia forme p € g définie précédemment.

On reconnaitma "abus d'écriture x Ry R’ z, dans chacun des
assemblages suivants :

L£=y=2 , xCyCz , £~y~2 ,
xiyviz , x<y«<z , 2x5¥YyS% |
xwy<z , x<y<z , kfyiz

La connaissance des formes caractéristiques d éerittre exami-
neées, si efle nous permet de déceler des abus d’écriture, nous
permet aussi de eonclure que -

xCy , (x=¥) et (¥~ z)
sont des écritures de propositions
et que : .

x+y , {(xny) U (xNz
ne sont pas des écritures de propositions.

Plus généralement, nous pourrons discerner parmi les assem.
blages contenant meoins de deux signes logiques, ceux gui réprésen-
tent des propositions et ceux qui nt'en reprsentent pas.

Mais dans enseignement du premier cycle, tous les assem-
hlages ne sont pas aussi simples ; on trouve des écritures comme :

f:x*i y) et {y < z)) > (%< z)
(xy = 0) = ((X"#O} ou (v = 0)}
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H serait donc bon de faire découvrir aux éléves les formes
d'assemblages contenant deux ou trois signes logiques.

La découverte et P’cbservation des régles d’une syntaxe incite-
ront nos éléves & s'exprimer comectement,
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