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Le shaddock a six becs

par A, Douany

Us exemiple d’un polyddre Etoilé qu’mmmmmm-mmtm
subir des homothéties 3 ses sommets

Dans {1], M. Demazere associe A certaines variétés alpébrigues un polyédre
&toilé, dont les faces sont des triangles. T montre que, pour gue fa variété
soit projective, il faut et if suffit que Pon puisse rendre le polyédre correspondant
convexe on faisant subir & ses sommets des homothéties {de rapports différents),
puis il pose la guestion de saveir si ontte condition est toujours satisfaite,
Nous montrons par uh exemple qu'il existe des polyddres ne remplissant pas
cetie condition. Pour oela, novs n'utilisons que des notions de géoméirie
démentaire.

P.S. —— En modifiant I"'exemple donné ici, on obtieat un polyddre corres-
pondant & une variété considérde par Demazure, o2 qui donne un exemple
d¢'une telle variéié non projective.
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(13 Destazzrg (M), — Sous-groupes algbbrigues de rang muimum dy groupes de Crémona.
A paralire aux Annales de I Ecole Narmale Supériture, Patis,

Soit me[e,g] tel que 0 < tg o < 3. Soit §= Ay vy Ay} < B, o
+ cos e o + sin «

Ap ey Ay dsinal, Ay . Ay Roosal, Ay o Ay o |,
0 + sin o ' k- COS

numérotés comme dans la figure 1.

Soit & le groupe des 24 isométries de R? euclidien laissant stable 3, C'sst-
A-dire l¢ grovpe engendré par les permutations circulaires des coordonnées
et Jcs symétries par rapport aux plans de coordonnées. Soit B Picosaddre
irrégulier syant comme faces les triangles A,Az8g, A A A; of feurs trans-
formits par les éléments de G, Le polyddre P n'est pas convexe, .
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Soient ry, ..., ryg des nombres réels > 0, soient Aj, ..., Aj, les points
tels que O_AE = r,()_A: et I le polyddre correspondant A P ayant pour somrmets
les A;.

Proposition. — On ne peut pas choisir les r, de facon que P’ so0it convexe.

Démonstration : Quitte A transformer la figure par un élément de G et &
faire une homothétie, on peut supposer que r, =1 et r,. > 1 pour tout i
Alors, A; = A;. Soit M (resp. M') le point ol la droite A A, (resp. AA)
coupe Oy et N (resp. N"), le point od la droite AgA, (resp. AgAg) coupe Oy.
Sur I'axe Oy, on 2 OM = sin& et ON = cos &. Dans le plan Oxyp, on voit
(fig. 2) que sinx < OM' < 2sin &, et dans le plan Oyz, on voit (fig. 3) qu¢
ON = cosa. Or, cosx = 2sina, donc N' ¢ [OM'], d’ot N'¢ P’ et P n'est
pPas convexe,
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