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Sur la notion de limite

A, Seu, Lyede Momtalgne, Bordeaur,

Koy colldgues parisiens, ayant participé aux Journdes &' Frude sur lex Programmes
de 1%, se sont préoocupds de frowver une présentation clalre de la notion de limite
{¢f. Bulletin we 274, p. 272 - I,

H en a é1é de méme & Bordeoux.

Les guerlgues remargues persomnciles gut suivers, sans prétendre & aucune prigi-
nalité, pesveni amorcer le débat, dans le cadre d*une pédagogie rérovée. Nous souhailons
dex conseils pour les amilicrer,

1 ne serble pas possible de parler & ce niveau d’espaces topologigues, ni de fiffres,
bien gue la notion de « volsinages » dans IR 3oit devenye courante, Maly §l sevatt utile
dadopter dés le dépurt des définitions, im vocabulaire et dex noiavions gui serons conser-
wéey dans ley géndralisations futures.

® Le probléme posé ceonsiste & choisir entre voilsinages « pointés » et « oon
pointés », Or, pour toute partie A de R, on peut construire le fiftre &, induit dans A
par le filtre & des voisinages de R, Proposer d'introduire Ios voisinages « pointés »
du poimt g, c’est choisir !
A =R~ {a}

Pourquoi ne pas poser e probléme pour un choix arbitraire de A?
Autrerent dit :

— définir les voisinages de a dans R;

— paite, dang une pattic A de R (v choisi adhérent 3 A);

— enfin, d&finir In aotion ds fimite, pour une apphication fen, 4, Ia variable
pe prenant ses valeors que dans Al

Pourgquoi ne pes abandonner, simulianément, Fexpressiom % teadre vers »,
dont beanccup estiment qu'etle présente d» nembreux inconvénients pédagogiques
malgrd toutes fes imases intuitives qu'slle sogedre (nous dirons méme, & cause de
celn}?

#» Yoici un exemaple de présentation possible, succinctement exposé.
— donndes ; f application de IR dans ; A une partic de R; @ un point adhé-
rent & A,
— définition : dire que « £ a pour limite & en 2 selon A », c’est dire que tout
vyoisinag: wib) contient I'image d'un voisinnge de g dans A
Ywd) Drda) | flrdalNA) o wib)

On dive 2lors que : « f voisioe & en @ sclon A »,
et on é&rire : b = lim{f, a A)

— limite & pawche {resp. 4 droits) :
Les voisinages de ¢ & gauche dans JR pourraient &tre notds : wa — 0}
ou méme : v.(2); on écrirait 1 & = lim{f, a_, A) qui signifierait :
¥Yold)  Defe) | fTnfa) N Al < wid)
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Cefte présentation permet sisément :
— e mefttre en évidence Yimportance des choix de f, a of A;
-~ $Eponcer sitnpleent les (héortmes sur les Hmites,
® Les exemples solvants se traitent imraédintestent.
12 Soit £ définic par :
J) =1 ]
xX#EG i) =x

Him {7, 0, R*) =0

Mais f o’a pas de Hmite en @ selon R lim{f, 0, 2 w'a paa ds sens,
2¢ Soit f dé&finic par

Manifestement :

SOy =2
x50 floLsinl
2 2
On pourta comparer . Axmg et Eart {
i 2 1
Asw’ ;,2'_—1:,?'“"-- imob

3° Soit £ définie par =
xe J) =x
{xsgmz £ =x+1
xcelR—P fy=x+2

fn*a pas dg limite en 0 sclon R, i selon @; mais seton &, ou @ —Z, ¢te...

— Car poarficuliers :
1° Soit A un voisinage de 4.
¥ est facile de montrer que si fa pour limite b en o selon v (@), il ¢en est de
méme pour tout auvire voisinage *'(a).
Om notera : ’
lim{f, @) = lim (f, a, ®a))
lim (f, a-} = Him {f, a, v-(a))

2° Soit f upe suite dans B aclN  f@) ~ 4,
Tiire que la suite converge vers ! dans IR, c’est dive ¢ue fa pour limite }, pour n
infini dang V. On pourra derire

Yim z, = lim (f, + o0, B
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