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Proprieté de ce qui peut €tre séparé,
fractionné en parties plus petites : au
XVII®€ siecle, les « indivisibles » de Cava-
lieri ont été les ancétres de nos infini-
ment petits.

Arithmétique et algébre.

1.1. 51 'on se donne un ensemble E muni d’une opération
notée multiplicativement, la « division » associée n’est en
général definie pour que certains éléments (a, b) de E X E. Pour
ces couples particuliers on pourrait dire que « a est multiple de 5 »
ou que « b est diviseur de a » ou que « b divise ¢ » ou que « a est
divisible par b » [DIVISION, 3]. (En fait ces expressions ne s utilisent
que pour la division des entiers et des polynomes. Une notation
assez usuelle dans IN* pour « b divise a » est : b|a).

Comme on ne parle pratiquement de division que dans les cas
ou la multiplication est associative, la relation « étre divisible
par » est une relation d’ordre dans E.

......

basale des naturels on appelle caracteéres de divisibilité les procédés
qui permettent de reconnaitre, d’aprés la suite de chiffres qui repré-
sente un naturel a, si ce naturel est divisible par un autre naturel b;
les mémes procédés permettent d’ailleurs, dans le cas général de
non-divisibilité, de trouver le reste de a par b.

En principe, quel que soit le naturel b, il est toujours possible
de lui associer un caractére de divisibilité; mais un tel caractére
n’offre d’intéré€t que s’il est simple. En pratique on se borne aux
cas suivants :

1° divisibilit¢ par la base K ou ses diviseurs (on considére le
dernier chifire de a), plus généralement par K” ou ses diviseurs,
au moins pour les premiéres valeurs de » (on considére le nombre
repreésenté par les n derniers chiffres de a);
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2° divisibilité par K — 1 ou ses diviseurs (on considére la somme
des chiffres de a) ou par K-+1 ou ses diviseurs (on considére
la somme alternée des chiffres de a). Ex.: Prenons, dans une
représentation octale, a = (572 635),; ses restes par (7)g, (11)q
et (3)g sont respectivement (0)g, (10)5 et (2)g, il y a donc divisibilité
par sept, nais mon par neuf et trois.

C’est sur les caractéres de divisibilité par K—1 et K 4 1 que
sont fondées la « preuve par neuf » et la « preuve par onze »
en numeration décimale et leurs généralisations en représentation
basale quelconque.

Supplément au Bulletin A.P.M.E.P. 266.
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