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La notion de « module d'entiers » appliquée
@ la démonstration du théoréme de Gauss
sous sa forme générale

Dans un récent Eulletin (n° 174, décembre 1955) j’ai montré que le théoréme
suivant :
« ST un pombre premier p > 1 divise un produit ab sens diviser a, alors 1l
dizise b »
pcuvait se déduire de la notion de « module d’entiers », Il en est de méme du théo-
réme plus général :
« Si un nombre m>1 divise un produit ab et s'il est premier avec a, il divise b. »
Je renvoie 4 Tarticle du n® 174 pour la définition et la propriété (existence d'une
base) d’un module d’entiers ; il en résulte la démonstration suivante du théoréme cité.
L’ensemble E des entiers » quelconques (positifs, négatifs ou nul) tels que :
axr=o0 (mod m)
admet visiblement pour sous-ensemble I'ensemble E’ des entiers v, tels que
y==0 (modm)
et est un module d’entiers.
Si d (d > 0) est la base de ce module on a :
s=0 (modd) pour tout +§ E.
Comme- m g ECE on a donc : '
(1) m=o0 (modd).
De plus, par définition 4 E  d’ou
(2) ad==0 (modm).
D’aprés (1) et (2) il existe deux entiers ordinaires k et & tels que :
m=kFk.d,
ad =k .m,
de ces deux égalités résulte
a=Fk.F,
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