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Quel est alors le lien des points M définis par la relation (2) oh les angles ne sont
plus astreints 4 garder une valeur constante comme pour le cercle I' ci-dessus ?
Soit M un point extérieur 2 C (ou sur C) ; posons
MO:d, MA =7, MA =7 8

i3 .
soit & le demi-angle des tangentes issues de M : O < oS-, a=—dsina ;
2
soit B T'angle en M du triangle AMA’ (effectif ou aplati) :
O<B=<m, 8% = 72 1 #'2 —2rr' cos .
La relation (2) B==20 équivaut strictement & cosf == cos2z ou I -—2 sin? e,
soit b —falhy =4
S _— 1 — =
2rr d*

et en tenant compte de l'identité 72 4 #2 = 2d2 +- 4%, il vient
4% —2a® d*—2a®

77 a? F
soit a) d==a\/2, on retrouve le cercle I' d’oli 'on est parti ;
b) ' =d?, ou (r—1)2=aa®, |r—7|=2q,

on obtient 'hyperbole équilatére de foyers A et A”; elle convieur tout entiere, car
tous ses points sont extérieurs a C (ou sur C) qui en est le cercle principal.

IV

Terminons par un exemple ot I'on ne donne plus au départ I'un des éléments de
décomposition du liew, et ot il ne sera plus commode de procéder d'emblée comme
ci-dessus par conditions nécessaires et suffisantes, mais ott il conviendra d'examiner
sttccessivemnent les propositions directes et leurs réciprogues.

ExsMpLE V. — Etant donné un rectangle ABCD, quel est le lieu (L) des points
M tels que les deux cercles ABM et CDM soient égaux ?

Nous désignerons par I' un cercle passant en A et B et par I un cercle passant
—_—

en C et D : siles cercles I' et IV sont égaux, on pourra passer du vecteur AB au
g , 1% B

e
vecteur DC, tantdt par la symétrie axiale, tantét par la translation, qui font passer
de T' 3 TV, d'ott deux études distinctes qui vont décomposer le lieu (L) en deux
lieux partiels (L1) et (L2).

8 1° Symétrie par rapport 3 la médiatrice A de AD et de BC. Si les deux cercles
et I” sont égaux, sont distincts et ont au moins un point commun M, un tel point M
est sur A ; si I' et I sont confondus suivant le cercle ABCD, M est sur ce cercle.
Tnversement, tout point M de A est commun 3 deux cercles ABM et CDM égaux,
distincts ou non, et tout point M du cercle ABCD est commun 3 deux cercles ABM
et CDM confondus, donc égaux.

En définitive, le lieu partiel (i) est constitué par la médiatrice A et par le
cercle ABCD.
—
2° Translation d’amplitude AD. Soient un cercle T et un cercle IV qu'on suppose
se couper en deux points M et M, distincts ou nom, symétriques par rapport ala
médiatrice A, de AB et de CD. La droite AD coupe 'axe radical MM’ en I et recoutpe
te cercle T en P ; la puissance de I pour T' est

(3) IM.IM = IA.TP.
Si les cercles ' et I" sont égaux, ils sont symériques par rapport a MM’ et I'on a
@ Pee— 1D ot (5) IM.IM'=—IA.ID,

qui exprime que les cercles de diamétres MM’ et AD sont orthogonaux. Le cercle

(1) de diamétre MM’ appartient donc au faisceau linéaire (®) orthogonal aux cercles

de diamétres AD et BC. J :
Inversement, soient un cercle () du faisceau linéaire (®), MM’ son diamdtre
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