Unification des définitions de mots
et notations mathématiques

+

Défipitions et vocabulaire
par G. THovERT (Lyon-Ampére)

Les suggestions relatives a 1’égalité et la similitude sont personnelles ;
les autres ont été discutées et genéralement adoptées par la section de Lyon.

Egalité. — Jc propose les définitions suivantes :

Egalité (absolue). — Correspondance ponctuelle dans laquelle tout
élément simple (angle, segment) est égal a son correspondant.

L’égalité absolue des éléments simples est une notion axiomatique.,

Egalité directe..._ Lorsque, en plus, deux éléments orientés corres-
pondants sont « de méme sens » (angle pour la géométrie plane, triddre
pour la géométrie spatiale).

Antiégalité, — Lorsque, en plus, deux éléments orientés correspon-
dants sont « de sens contraires ».

Ainsi, le mot «. égalité » coifferait 4 la fois 'égalité directe et I'anti-
égalité. Seule I'égalité directe, qui est transitive, conduirait 3 la notion de
mouvement (Pantiégalité est alternative).

Je demande I'exclusion du mot déplacement comme synonyme d’égalité

directe ; ce mot évoque d'une fagon trop impérieuse I'idée de mouvement
dans Tesprit des éléves. .
. Je demande qu'on accepte Pexpression de figures égales en géométrie
spatiale, dans le sens absolu, méme si elles sont antiégales. La condition
qui oppose I'égalité directe a l'antiégalité (disposition des triédres) étant
« extérieure » 4 lidée d'égalité absolue.

Symétries. — 11 résulte de ce qui précéde que l'expression figures
symétrigues doit étre abandonnée pour désigner des figures spatiales
antiégales,

Des propositions ont été faites (section de Lyon) pour donner un nom
particulier & chaque symétrie : par exemple opposition pour la symétrie
autour d’un point ; retournement ou transposition pour la symétrie autour
d'une droite ; réflexion (idée du miroir) pour la symétric autour d'un plan.



Mais cela n'empéche pas qu’une symétrie est tantt une égalité directe,
tantdt une antiégalité, suivant le cadre dimensionnel. En géoméirie recti-
ligne, T'opposition est une antiégalité ; elle devient une -€égalité directe en
géométrie plane, et de nouveau est une antiégalité en géométrie spatiale.
Alternatives analogues pour les autres symétries.

Similitude. — Vocabulaire correspondant logiquement 3 celui des éga-
lités.

Similitude (absolue). — Correspondance ponctuelle dans laquelle un
angle ou un triédre est égal (sens absolu) & son correspondant, et ott un
segment est un multiple déterminé de son correspondant.

Similitude directe. — Lorsque, en plus, deux angles ou deux triédres
orientés correspondants sont de « méme sens ».

Antisimilitude. — Lorsque deux angles ou deux triddres correspon-
dants sont « de sens contraireg ».

La similitude’ directe reste dans tous. les cas le produit d'une égalité
directe par une homothétie positive. Les autres combinaisons (avec ’homo-
thétie négative) dépendent du cadte dimensionmel,

Transformations d’équations (ou.d’inéquations). —- Tous les
" membres de la section de Lyon sont d’accord pour demander le rétablisse-
ment de la notion d'équivalence. Un certain nombre sont d’accord avec moi
pour appeler cette notion éguisolvence. -

Ce changement de vocabulaire est destiné i éViter I'attraction du mot
équivalent, qui ne doit s’appliquer qu'aux expressions. Les éléves disent
trop souvent qu'une équation est égale 3. une autre.

I1 est entendu que la notion d’équisolvence est relative & un cadre numé-
rigue. Les équations + —1.=—10 et 42— 1 =0 sont équisolventes dans le
cadre des nombres absolus ; ‘elles ne le sont plus dans le cadre des nombres
relatifs. Dans ce dernier, ¥ —1=0 ¢t 42— 1=—0 sont équisolventes ;
elles ne le sont plus dans le cadre des nombres .complexes.

Une membre de la section, ILEspINArD (Lyon-Parc), propose d'appeler
transformation réguliére celle qui transforme -une équation en une autre
équisolvente, et irréguliéres les autres transformations. Naturellement, une
transformation irréguliére conserve peut-étre toutes les solutions, mais pas
forcément ;" elle doit- donc s'accompagner soit d’un conirdle, soit d’une
analyse théorique, :

Propositions diverses. — Appeler angle de direction le nombre rela-
tif module n désigné actuellement sous le nom d’angle de droite. La direc-
tion est en effet la qualité commune 3 toutes led droites d’une famille de
paralléles.

Pour les angles module 2w, 'expression angles de wecteurs semble trop
particuliére, car elle exclut les angles de semi-droites. Un membre de la
section.a proposé angle de fléche, expression intéressante, surtout que cer-
tains ont I'habitude de placer une fliche au-dessus. ou méme au-dessous, de
la notation d’une semi-droite,
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Remplacer I'expression angles correspondants par angles transplacés, afin
de libérer le mot correspondant dans son sens grammatical (le mot homo-
logue devrait étre localisé pour la correspondance par homologie).

L’A.P.M. a déja conseillé I'emploi du mot facette pour les solides : le
mot face reste encore ambigu. Je demande de le réserver pour les angles
polyédres, et de dire les volets d'un diddre.

Distinguer expressément le nombre dérivé (d'une fonction pour une
valeur particulicre de la variable) et la” fonction dérivée,

Les éleves mélangent souvent (par négligence), les mots développer et
décomposer. On pourrait appuyer sur lidée de produit de facteurs en
employant le mot factoriser (proposition GLAESER, Lyon-Saint-Rambert).
L’expérience, faite cette année 3 Ampére et 3 Saint-Rambert, est trés
encourageante.

Enfin, je demande que l'on revienne sur le mot « algébrigue » pour le
localiser dans le sens familier d'emploi des lettres (expression algébrique
opposée a expression nunmérique, etc...). Je redemande Padoption de nombre
relatif & la place de « nombre algébrique » (terme utilisé par TANNERY
dans ses lecons d'Algébre et d'Analyse).

Note du Rapporteur

Voici venir I'Assemblée générale de 1949. Cette perspective me rappelle-
rait, si je avais oublié, que je dois fournir un rapport sur les modifications
a apporter & notre vocabulaire mathématique. Bien maigre est le nombre
de ceux qui m’ont écrit depuis. Piques 1948. Cependant, je vais vous faire
part des suggestions qui me sont parvenues, afin que nous puissions en
discuter lors de notre prochaine réunion.

Tout d’abord, une question que l'on désire voir résolue est celle des
notations des arcs orientés. Dans mon précédent rapport, j'avais fait des
propositions, que je rappelle, car un accident typographique les a défor-
mées (Bulletin n® 124) :

b o
AB, arc orienté, élément géométrique ;
Xﬁ, mesure algébrique de l'arc orienté sur un cercle orienté, une
unité d’arc étant choisie ;
arc AB, module de l'arc orienté, nombre arithmétique.

La premiére notation est méme peut-étre superflue, puisque nous ne
considérons habituellement que des arcs appartenant & un méme cercle ou
2 des cercles égaux.

Liée a cette premiére question, nous trouvons celle concernant les nota-
tions 4 adopter pour les angles orientés. S'il est aisé de forger un symbole
pour les étres géométriques, par exemple (D, D’) pour I'angle orienté de
la droite D" avec la droite D, dans un plan orienté, il n'en va pas de méme
pour les mesures algébriques et j'ai montré la lourdeur d’'un symbole tel

= Y ,
que A>]_3, A’B’ pour représenter la mesure algébrique de I’angle orienté du
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