DEUXIEME PARTIE

Sur la résolution
d’une équation trigonométrique

Voici un mode de résolution de I'équation
acosx -+ aicos(x+ u)=20b
qui n’est certes pas inédit, mais qui pourra, peut-étre, intéresser

quelques collegues.
Soient OU I'axe polaire, OX et OX; les deux axes dont les directions

positives sont définies par
(OU, OX) =« (0OX, OXy) =&
Je désigne par A le point de OX et par A, celui de OX, tels que

(7& =a OA =
OR est défini par I'égalité :
OR = OA + OA,

Lorsque x varie (a2, a; et x; étant constants), le parallélogramme
OARA, conserve une grandeur fixe et tourne autour du point O : le
point R décrit donc le cercle (O), de centre O et de rayon |OR I

D’autre part, en projetant sur OU, on a, quel que soit x :

e — e
proj. OR = proj. OA + proj. OA; = a cos x 4 a1 cos (x -+ a5) = b.

Pour que x soit solution de 'équation, il faut et il suffit que le point

R soit sur la perpendiculaire {A} 8 OU menée par le point B tel que

OB = b ; les iatersections de (O) et de (A) fournissent donc les points
R et on en déduit les solutions de 'équation proposée.
Cette méthode s’applique a la résolution de I'équation :

! 4 3
a sin x + b cos x = — a cos (x—l—;)—}—bcosx:c

le parallélogramme étant alors un rectangle.
Elle montre aussi, a priori, la possibilité de déterminer deux cons-

tantes M et 9 (M > o} telles que
a cos x + as cos (x -+ ;) = M cos (x 4 o)
en posant {OX, OR) =19 et |6§l = ML,
Enfin ces résultats se généralisent aisément a l'expression
E=oacos x -} a; cos {x + 1) +... + a.cos (x4 )
et 4 la résolution de 1'équation
: E =25.
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