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DEUXIEME PARTIE

Sur les diameétres conjugués
d’une conique a centre définie par un foyer,
la directrice correspondante et I’excentricité

Voici quelques remarques, qui ne sont sans doute pas nouvelles, sur les
diameétres conjugués d’une conique d centre définie par un foyer, la direc-
trice correspondante et I'excentricité.

Soit une conique définie par son foyer F, la directrice associée (D), son
excentricité e (ez% 1), et proposons-nous de déterminer les points d’inter-
section de cette conique et d'une droite (A) qui rencontre (D) en I, Si M
est un point dintersection qui se projette orthogonalement en K sur (D)
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on a — =—¢, d'ol1 = esina, ¢ désignant I'angle KIM ; le point M
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est done sur le cercle (I') ayant pour diamétre le segment CC’ de la droite
I tel que (é—];: = %‘: ¢sina. On trouve ainsi deux solutions M et M’

et nous ne discuterons pas la réalité de ces points, nous proposant de cher-
cher le lieu du milien P de MM’ quand la droite (A) se déplace paralléle-
ment A elle-méme.

Le centre @ de (I') se projette orthogonalement en P au milieu de MM’
sur (A) ; la paralléle & oI’ menée par I rencontre (A) en 9, (D) en S, 1a
droite SF est fixe,
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prouve que lorsque (A) se déplace parallélement 2 elle-méme, P décrit une
droite fixe SA’ passant évidemment par le centre O de la conique.

Le diamétre (A") conjugué de la direction (A) que nous supposerons
donnée par une droite OA passant par le centre, peut donc étre déterminé
de la fagon suivante : on joint le centre O au point S d'intersection de la
directrice (D) avec la perpendiculaire abaissée du fover F sur (A). La
droite OA coupe (D) en S’ et F est sur la perpendiculaire OH 2 la direc-
trice, de sorte que F est Porthocentre du triancrle 0SS’ ; donc réciproque-
ment et en vertu de la construction précédente, OA est Ie diamétre conju-
gué de la direction (A’).

Cette construction établit ainsi la réciprocité de deux diamétres conjugués,

Leur correspondance involutive se trouve de plus mise en évidence, car
le cercle circonscrit au triangle OSS’ passe par le symétrique F’ de F
par rapport a (D).
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