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DEUXIEME PARTIE
Sur les directrices de ’hyperbole

Voici une petite note sur les directrices de ’hyperbole contenant une
démonstration directe de la réciproque. Sans doute n'est-elle pas
nouvelie, mais peut-étre intéressera-t-eile certains coliegues.

Soient F et F" les foyers de I'hyperbole (H) ; a et c ayant la signifi-
cation habituelle, I'hyperbole est définie par

(1) MF' — MF — 2:a
e ¢étant égal & |1 ou & — 1 suivant que M appartient a la bran-
che (F) ou a la branche (F').

Sur FF’ et sur les paralléles & cette droite, prenons comme sens posi-
tif le sens de F’ vers F.

Soit A I'axe radical du cercle directeur de centre F’ et du cercle-
point F; comme F est extérieur au cercle directeur de centre F', F et
F" sont de part et d’autre de A. Si H est la projection de M sur A

(2) MF — 4o — MF" = 2FF . AM = ;cHM

De (1) on tire MF = 2¢:a + MF

ou, en portant dans (2)
(3)  (MF + 2:¢a)® — ja* = MF° = 4cI[IM
(4} 4zaMF = 4cHM
(3) MF= arm
Réciproquement soit un point M tel que
MF == SHM,
i

Cemme ¢ > a, il v a de tels points des deux cotés de A. Si M et F sont
du méme coté de A, IIM > o0 puisque A passe entre F et F et que le

sens positif est celui de F' vers F ; alors MF = f;]:ﬂ\—l
Si M et F sont de part et d'autre de &, HM << o0, MF == — iH_‘“'

Done MF = aiﬁtﬂ, e étant choisi de facon que le second mem-

bre soit positif.

La relation (5) étant vérifiée, il en estde méme de la relation (3) qui
lui est équivalente.

D’autre part (2) est vérifiée par un point quelconque du plan ; don¢
les longueurs (positives) MF et MF’ vérifient la relation obtenue en
retranchant membre 4 membre les relations (2) et (3), c’est-2-dire :

MF" — (MF 4 2¢a)* =o
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