


Si AA" et BB" ont méme longueur, les deux triangles AA'B, BB'A
sont €gaux comme ayant leurs cotés égaux chacun a chacun : les
triangles OAB, OA'B’ et le quadrilatére sont alors isoceles.

Laissons ce cas de coté provisoirement et supposons, par exemple
AA" > BB'. Dans les deux triangles AA'B, BB'A qui ont AB commun
et BA' = AB', des angles inégaux sont opposés aux troisiemes cotés
etlon a : '

B'AB < ABA (1)
De la méme manitre, la comparaison des deux triangles BA'B',
AB'A’ donne : racd

BAB' < AB'A’ 2)
Menons BD nB’K, d’'ou résulte que le triangle A’BD est isocéle.
Dans le triangle A'AD, l'inégalité des cotés AA' et AD — BB,
entraine celle des angles opposés et, par suite:

AAD < ADA’
En ajoutant aux deux membres de cette inégalité les angles égaux
————— -—
DA'B et A'DB, on obtient :

l ae——— —_—

AA’B.<< ADB
et, a cause de I'égalité de ADB et BB'A, il vient :

AA’'B = BBA (3)

Les inégalités (2) et (3) étant de méme sens, on n'en peut rien
conclure pour les angles de sommet commun A', qui figurent dans les
premiers membres et les angles de sommet B' qui sont dans les
seconds ; mais on obtient des inégalités de sens contraire en rem-
plagant dans (3), par exemple, les angles par leurs suppléments et
l'on a : T ;

OA'B > OBA  (4)
En divisant (2) et (4) membre 4 membre, on obtient

BA'B’ ARAS St e e, BA'B’ AB'A’

—— << —— don l'on déduit aisément : —— < —— (5

OA'B OB'A OA'B' OB'A’

On obtiendrait I'inégalité contraire si I'on supposait AA’ < BB'.

Par suite, l'égaliteé _B,—}.:E: = J_\_I__;,:\ entraine celle de AA' et BB
OA'B’ OB'A’

et raméne au cas particulier envisagé tout d'abord.
Lapplication de I'inégalité (3) aux triangles IBB' et IAA" (I est
le point de rencontre des diagonales) montre que 1'on a:
e e
OAB” > OBA (6)
La division membre a4 membre des inégalités de sens contraires(1)
et (6) donne :

BAB _ABA BAB- XBA
—— << —— , d'ou l'on déduit aisément @ —— < j__,ﬁ__ (7)
OAB’ OBA' OAB OBA
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