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Leur normale commune en O est bissectrice des angles formés par les
rayons vecteurs. Ainsi, la bissectrice commune des angles AOB et
COD, rencontre ABet CD en des points | et ] situés respectivement
entre A et B, C et D. Soient de méme MN, la bissectrice de AOC
et BOD et PQ, celle de AOD et BOC. D'aprés ces dispositions des
points de la figure, on reconnait que le point O ne peut se trouver ni
dans une face, ni sur une aréte de ABCD. Dans notre hvpothese il est
donc intérieur au tétraddre.

Les demi-droites OA, OB, OC, OD déterminent alors 4 tricdres
¢gaux, car ils sont deux & deux homologues dans les demi-tours ayant
pour axes 1], MN ou PQ. On a

AOB—COD=«, AOC=DOB =8, AOD — BOC — 1.

Ainsi. du point O, on voit sous le méme angle, deux arétes opposées
quelconques de ABCD, et le point O est le sommet de trois cones de
révolution qui passent par A, B, C et D, et dont les axes (1], MN, PQ)
rencontrent deux arétes opposées du létraédre. _

Drautre part, deux de ces demi-tours effectués successivement, ayant
pour résultante, le troisitme, les axes 1], MN et PQ sont deux a deux
rectangulaires. Le point O est donc le sommet d'un triédre trirectangle
dont chaque aréte rencontre deux arétes opposées de ABCD.

A’, B, C', D' étant quatre points quelconques situés respectivement
sur les demi-droites OA, OB, OC, OD, le point dont la distance 4 ces
nouveaux points est minimum est encore le point O. En particulier,
lorsque OA’ = OB’ = OC' = OD', le point O est alors centre de
gravité et centre de la sphére circonscrite.

Si on considere le triedre formé avec trois des demi-droites OA,
OB, OC, OD, la quatritme est la droite de concours des plans qui
passent chacun par une aréte de ce trigdre et par la bissectrice de la
face opposée. Par rapport aux axes OB, OC, OD, les 3 paramétres
directeurs de OA sont donc égaux et ces paramétres sont aussi ceux
de OB par rapport aux axes OA, OD, OC. Il en résulte qu'ils sont tous
¢gaux a (— 1) et que l'on a la relation

1+ cos«—+ cos B+ cosy=o.
Dans ces tritdres égaux dont les faces sont %, 8, v notons encore que
la somme des 3 diedres est égale 4 27 et que l'envergure est égale
a7 (l'envergure étant l'aire du triangle sphérique découpé par les
faces dans la sphéere de centre O et de rayon un).

Sidans le tétragdre ABCD, I'un des triedres, celui de sommet A par
exemple a une envergure supérieure 4 7, les 3 autres ont des enver-
gures plus petites, la somme des envergures des 4 triedres d'un
tétratdre étant inférieure a 2=. O’ étant un point intérieur au tétrae-
dre, l'envergure de O'(BCD) est supérieure a celle de A (BCD), donc
supérieure a 7. Le point O est alors confondu avec le sommet A. En
projetant le tritdre A sur l'une de ses faces et en remarquant que la
somme des deux diedres adjacents & cette face est toujours supérieure
a 7, on voit que la somme des 3 arétes issues de A est inférieure a la
somme des 3 arétes issues d'un autre sommet du tétraédre.
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