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HP; ou HPs estle méme (a kw pres). 1l est naturel de prendre pour
HX la droite HC qui joue le méme role vis-a-vis de Py ou P:, Or, une
symétrie relative 2 BC transforme 1'angle (HC, HP,) en l'angle
(H,C, H,P), si H;, Hs, H; désignent les symétriques de Hrelativement
a BC. CA, AB, symétriques situés sur le cercle ABC ; langle
(HC, HPs) est de méme, par symétrie relativement a AC, transformé
en l'angle (H.C, HsP) et comme les points P, C, H;, H. sont sur un
méme cercle on en déduit (H,C, I,P) = (I1.C, H,P), d'ou le reste
découle.

Dans sa géométrie plane, M. Hapamarp indique en exercice la
méthode que j'ai adoptée pour démontrer que H, Py, P: sont en ligne
droite. mais ne remargue pas que cette propriété supprime la démons-
tration de la premiére partie. Je crois, aussi, utile, dés que I'dge des
¢éleves le permet, de recourir a la condition (DA, DB) = (CA, CB)
entre angles de droites indéfinies dans le plan orienté, comme condition
nécessaire et suffisante pour gue guatre points A, B, C, D soient sur
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un méme cercle : écrire soit ADB = ACB, soit ADB =2 dr— ACB
n'est pas suffisamment convaincant. On peut, a la rigueur; reprocher
a la démonstrationdonnéeici de ne pas démontrer que, réciproguentent,
Si pi, pen Py sonten ligne droite, P estsur lecercle ABC. Il suffit
encore de faire les remarques a patorz suivantes :

pspa = papy E Py pi—o0

- exprime la condition nécessaire el suffisante pour que pr, ps, pu soient en

ligne droite ; il s’agit ici de segments pris en valeur absolue, les deux
signes -+ ne peuvent étre pris ensemble ; il reste donc trois hypothéses,
qui indiquent si c'est py. pa ou py qui est entre les deux autres.

La condition nécessaire el suffisanie pour gue P, A, B, C sotent sur un
cercle est

BEYPAZEGA. PBi-= AB PCi=io.

C'est la proposition classique de ProLgsie qui se démontre d'ailleurs
par I'inversion de pole P ; méme remarque sur les trois combinaisons
de signes seules possibles.

Il suffit maintenant de comparer les deux expressions

peps=papr =pipa et BC.PA = CA PB=x AB. PC.
Remarquons que le cercle de diamétre AP passe en ps et p;et que
P2 ps est vu du sommet A sous l'angle A ou 2 dr — A ;donc ps ps =
APsin A — B_(;?Pi , R étant le rayon du cercle circonsnscrita ABC
on peut dont écrire, les signes se correspondant,

BC. PA = CA. PB = AB. PC =2 R [p: ps =& p3 p1 &= p1 pa]
de sorte que la nullité¢ de I'un des membres entraine la nullité de
I'autre et réciproquentent : cela donne donc la-démonstration de ce que
j'appelais, au début, la premitre partie de la proposition de Simson et
de la réciprogue.
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