


ticulier; elle permet de donner aux éléves un exemple d'une meéthode
de transformation on la correspondance est établie, d une maniére
réciprogue, entre un' point et une droite. et non plus entre un point
et un point.ou une droite et une droite.

Diverses définitions, dont chacune a ses avantages particuliers, sont
employees pour introduire la polaire d'un point A par rapport 4 un
cercle (C) :

droite perpendiculaire au diameélre ON en un point A’ lel que

OXOR = R

droite portant le liew du conjugué harmonique du poinl A par vapport
aux points dinlerseclion d'une secanle variable. .

liew du point A’ lel que le cercle de diamélre AA' soil orthogonal au
cercle (C). (Cf. avec la Note de M. Breurer, Bulletin n® 21, page 551.

Apiés discussion, les professeurs présents sontd'avis qu'on ne sau-
rait préconiser 'une plutdt que 'autre, mais qu'il importe, une défini-
lion étant adoptée, de montrer son identité avec les autres, données
alors comme propriétés caractéristiques.

Quelgues observations de M. VieiLreionn (St-Louis), empéche
d'assister & la réunion. sont ensuite présentées au sujet de la théorie
des poles et polaires en Mathématiques Spéciales. Elles concernent la
définition du mot « pdle ».

Voiei tout d'abord, a ce sujel. le programme de cette classe :

« ....Condiljon pour que denx poinls soienl conjugués par rapfoila
une conigue : polatre d'un poinl. — Condilion poir que deux droiles
sotent conjuguées; pole d'une droite. n

( ....Condition pour que deux poinls sotenl conjuguds par rapfort a une
surface du second ordre : plan polaire d'un point, — Condition pour que
deux plans soienl conjugués ; pole d'un plan. — Droiles conjuguées... »

Beaucoup d'auteurs appellent péle d'une droite le point qui admet
cette droite pour polaire, et péle d'un plan le point qui admet ce plan
pour plan polaire. Ces définitions, parfaitement légitimes. cadrentmal
avec les indications du programme. Elles sont. de plus, assez incom-
modes lorsque la conique (ou la quadrique] dégéntre au point de vue
tangentiel. les mots« poélen et « polaire» {ou « plan polaire ») ne se
correspondant plus dualistiquement dans ce cas. Pl est pourtant utile
de¢ savoirce que c'est que le pole dune droite par rapport 4 deux
points : sinon. comment comprendre pleicement le théoreme relatif
aux poOles d'une droite par rapport aux coniques dun faisceau tan-
gentiel.

[l peut sembler préférable d'adopter les définitions suivantes, emi-
ployées d'ailleurs par M. Brurer, dans ses Lecons de Mathémaliques
Spéciales ; elles respectent les indications du programme et tiennent
compte du principe de dualité, dont l'importance est si grandeen géo-
métrie projective (on sait que les axiomes fondamentaux de la géome-
trie projective sont dualistiques) ;
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Créomelrie plane

Points conjugués par rapport
a4 une ligne du second ordre
{conique pouvant dégénérer en
deux droites) : Dewx points son!
conjugueés par rapport auneligne
du second ordre. s'tls soni conju-
gués harmontques parrapport aux
points de renconlre de celle ligne
avee la droite qui les jornt,

Polaire dun point A : Clest
la droile liew des points conjugués
du pornt A.

Droites conjugudes par rap-
port & une enveloppe de deunxie-
meclasse(conique pouvantdége-
nérer en deux points) : Deux
drotles sonl conjuguées par rap-
fort a une enveloppe de deuxiéme
classe, si elles sont conjugudes
fmrmamques par rapport aux deux
langenles meneesal enveloppe par
leur fnoz’nf de renconlre.

Pole d'une droite (D) : Clest le
point fixe par lequel passent loules
les drailes conjuguées de (D).

Théoreme : Dans une véritable w:m}ue le péle d'une droite (D) est le
point qui admel celte droite (D) pour polaire, et la polaire d’un point A
est la droile qui admel ce point \;bom pole,

Gréométrie de I'Espace

Points conjugués par rapport
a une surface du second ordre
(quadrique pouvant dégénérer
en un coneou deux plans) : Deux
points sonl conjugués par rapporl
a ane surface du second ordrve,
s'tls sont conjugueés harmoniques
parrapport aux poinls de vencon-
tre de celle sunface avec la drotle
qui les joint.

Plan polaire d'un poim A
Cesi le plan lieu des poinls con-
Jugués di point A.

Plans conjugués par rapport
a une enveloppe de deuxieme
classe (quadrique pouvant dége-
nérer en une conigque ou deux
poiats) : Deux plans sonl conju-
gués par rapporl a une enve-
loppe de deuxiéme classe s'ils son!
conjugues harmoniques par rap-
fort aux deux plans tangenls
menés par lewr intersecon.

Pdle d'un plan (P} : Clest le
potnl par leguel passent lous les
plans conjugués de (P).

Théoreme : Dans wie véritable quadyique. le poled'un plan (1) est le
point qui admet ce plan (P) pour plan polaive, et le plan polaire d'un
point A est le plan qui admel ce point X pour pole.

A la méme réunion, deux communications. insérées pages 74 €t 71
du présent Bulletin, ont €1é faites, I'une par M. Wener, sur lesexpres-
sions ( quotient exact » et « rapport (de deux nombres) », 'autre par
M. Decerr, sur la fagon dont il a ordonné. cette année, le premier
enseignement de la géométrie én Quatrieme A
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